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 مقدمة
الجزئي  الاقتصاد مادة والممخصة حول المبسطة المحاضرات من مجموعة المطبوعة ىذه تتضمن

 .التسيير وعموم تجاريةوال قتصاديةالا عمومال كميةل مشترك جذع الأولى السنة لطمبةالمقررة و  ،01
محاضرات الفقد حاولنا كتابة  في السداسي الأول، تدرس التي المادة ىذه بمحتويات الإلمام وبيدف

بأسموب عممي مبسط وواضح باستخدام الأدوات الرياضية البسيطة والاستعانة بجداول ورسوم بيانية بما 
 .01يضمن فيم واستيعاب طمبتنا لممفاىيم الاقتصادية المقررة بمادة الاقتصاد الجزئي 

 والحجم الوازري الدارسي المقرر مع تماشیت فصولال من لمجموعة المطبوعة تقسيم تم وعميو
 لممشكمة العام الإطار لدارسةو  عمم الاقتصاد لتعريف تمهيدیال الفصل خصصيسحيث  المحدد، الساعي

 التي الأسباب وكذلك طبيعتيا، وكذا بيا المرتبطة المفاىيم مختمفمى ع التعرف سيتم حيث الاقتصادية،
 التحميل بين الإختلبفات إبراز أىم مع  بمواجيتيا الكفيمة الطرق وأىم وعناصرىا ظيورىا، وراء تقف

 .الجزئي الإقتصادي والتحميل الكمي الإقتصادي
 المفسرة النظريات عمى التعرف حيث سيتم المستيمك، سموك تحميل فيو تناولنس الفصل الأول في حين
 المستيمك لتوازن سنتطرق كما السواء، منحنيات ونظرية الحدية المنفعة أىميا نظرية المستيمك لسموك
 حمول تقديم مع التطبيقية الحالات من مختمفة مجموعة عمى فصل ىذا يحتوي أن عمى نظرية، كل وفق

 و مع بعض التمارين التطبيقية.ومرونات الطمب سيقدم فيو نظرية أما الفصل الثاني .نموذجية
 في الإنتاج موضوع ستناول حيث الإنتاج، جزء من نظرية سموك إلى الفصل الثالثي فسنتطرق في حين 
 مجموعة عمى أيضا فصل ىذا يحتوي أن عمى من حيث إبراز مفيوم دالة الانتاج ومراحمو، القصير المدی
 ليا. نموذجيةال حمولال مع التطبيقية الحالات من

 تصور إعطاء تحاول التي الأساسية وادالم من 01الجزئي الاقتصادادة م يمكن القول أن ومنو
 التي لممشكلبت الفرد تصور بتحسين العلبقة ذات الوحدوية الاقتصادية أىم النظريات حول لمطالب
 الأمثل القرار اتخاذ ثمة ومن المناسبة، الحمول إيجاد نحو سموكو وترشيد ؛أو منتجا كان مستيمكا يواجييا
 .اقتصاديا
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  الاقتصاد عمم تعريف - 1
لقد اختمف العمماء حول مجالات عمم الاقتصاد، وبذلك اختمف تعريف عمم الاقتصاد باختلبف 

يمكن القول   وعميو إلييا، المنتمين الاقتصادية والمدارس الفكرية توجياتيم اختلبفوب الزمان الذي يعيشون
بأنو لا يوجد تعريف شامل يغطي كل مجالات عمم الاقتصاد، ومع ذلك فإن عددا من الاقتصاديين قد 

 وجيوا اىتماميم نحو صياغة تعاريف لعمم الاقتصاد نورد أبرزىا في ما يمي:
 عمى ينصب لأنو اجتماعي طابع لو أن أي الاجتماعية، العموم أحد الاقتصاديعتبر : الأول التعريف
 .المجتمع أفراد بباقي علبقاتو إطار وفي -منتجا أو مستيمكا كان -سواء الفرد سموك دراسة

 دراسة عمم بأنو الاقتصاد عممAdam Smith" (1723-1790 )" سميث آدم يعرف :الثاني التعريف
  .حيث يقصد بالثروة كل شيء لو قيمة وقابل لممبادلة بنقود أو سمع يتصل بيا ما وكل  الثروة

 :بأنو الاقتصاد عممAlfred Marshall  "(1842- 1924 )" مارشال الفريد يعرف بينما :الثالث التعريف
 استخدام كيفية في ويبحث الفرد، لحياة والاجتماعي الاقتصادي بالجانب يختص الإنسانية العموم من عمم

 .المطموبة الرفاىية لتحقيق المادية المقومات
(، عرفو عمى 1898-1984)" Lionel Robbins"الإنكميزي ليونيل روبنز  الاقتصادي أما :الرابع التعريف

أنو ذلك العمم الذي يدرس النشاط الانساني في سعيو لإشباع حاجاتو الغير محدودة بواسطة موارده 
 المحدودة.

( بأنو دراسة 1915- 2009) "Paul A. Samuelson"وأخيرا عرفو الاقتصادي الأمريكي بول سامويمسون 
 لإنتاجالكيفية التي يختار بيا الأفراد والمجتمع الطريقة التي يستخدمون بيا مواردىم الانتاجية النادرة 

عات في المجتمع لغرض مختمف المنتجات عمى مدى الزمن وكيفية توزيعيا عمى مختمف الأفراد والجما
 الاستيلبك الحاضر والمستقبل.  

 كيفية في يبحث والذي الاجتماع، عمم فروع من فرع ىو الاقتصاد عمم أن القول يمكن ىذا ومن
 .نسبيا والنادرة المحدودة والمصادر الموارد بواسطة المحدودة وغير المتعددة والرغبات الحاجات تمبية

كما عرف عمى أنو العمم الذي يدرس السموك الانساني كعلبقة بين الأىداف وبين الوسائل النادرة التي ليا 
 استخدامات بديمة. 

ويمكن تعريف عمم الاقتصاد بصفة شاممة عمى أنو ذلك العمم الذي يقوم بدراسة أفضل السبل لمحصول 
كما انو يبحث في تنمية الموارد واستغلبليا  عمى الدخل من أجل تحقيق حاجات الفرد والجماعة والدولة،

 وكيفية توزيعيا بأفضل السبل وأقل التكاليف.
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ييتم عمم الاقتصاد بدراسة السموك الانساني مركزا في ذلك عمى العلبقة بين الأىداف والوسائل المستعممة 
، ودراسة الموارد ياتالأىداف وترتيبيا حسب الأولو لإشباع حاجات الأفراد والجماعات. حيث ييتم بتحديد 

 النادرة نسبيا وكيفية استغلبليا بفعالية من أجل إشباع الحاجات المتزايدة لموحدات المدروسة.
 المشكمة فوجود. الاقتصادية بالمشكمة يعرف ما وجود إلى عام بشكل الاقتصاد دراسة أىمية تبرز

 مواجية في الموارد بندرة: الاقتصادية المشكمة تمخيص ويمكن. الاقتصاد عمم أساس ىو الاقتصادية
 الاقتصادية المشكمة حل كيفية في يبحث الذي العمم ىو الاقتصاد عمم أن أي المتعددة والرغبات الحاجات

 .التي سنوضحيا في ما بعد
 وعند الحديث عن الاقتصاد بمعناه الحديث يمكن أن يقسم إلى ثلبثة أقسام لكل منيا أىميتو:

والمفاىيم والتعاريف التي تشكل  ىو مجموعة المبادئ: )النظرية الاقتصادية( الاقتصاد التحميمي - أ
فيو يزود الاقتصادي بمجموعة أدوات التحميل لاستخداميا كوسائل في معالجة  الخمفية النظرية لمعمم.

 المشكلبت التي يتصدى ليا.
يف مظاىرىا وتحميل توصوىو يتناول المشاكل والظواىر الاقتصادية من ناحية  الاقتصاد الوصفي: - ب

 أسبابيا دون اقتراح حمولا لمعالجتيا.
وىو عبارة عن استخدام أدوات التحميل التي تزودنا بيا النظرية الاقتصادية في  الاقتصاد التطبيقي: - ت

 محاولة معالجة المشكلبت التي يطرحيا الاقتصاد الوصفي.
 :الاقتصادية المشكمة-2

 أنواعيا اختلبف عمى المتاحة الاقتصادية لمموارد النسبية الندرة في الاقتصادية المشكمة تتمثل 
 .والمتنوعة وغير المحدودة المتعددة الإنسانية والرغبات بالحاجات ومقارنة مقابل وأحجاميا،

فالمشكمة الاقتصادية تنشأ عندما لا يستطيع الانسان إشباع جميع حاجاتو المتعددة، والمتنوعة والمتداخمة 
محدودة نسبيا وفي سبيل إشباع حاجاتو يبذل الفرد الجيد المطموب والذي يسمى من خلبل الموارد ال
 بالنشاط الاقتصادي.

يشعر بيا الانسان، ويترتب  رغبة نيابأ  Needالحاجة تعرف الاقتصادية: والرغبات الحاجات - أ
إحساس بالألم أو الحرمان، ومن أمثمة ذلك الحاجة إلى الطعام،  Satisfactionعمى عدم إشباعيا 

 حيث يترتب عمى عدم تناول الفرد لمطعام إحساس بألم الجوع.
 والحاجات الانسانية ليا خصائص نذكر أىميا:
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حيث يمكن لمفرد أن يقارن بين حاجاتو المتنوعة، وأن يرتبيا حسب أىميتيا أو  الحاجة قابمة لممقارنة-
 شدة إلحاحيا.

حيث درجة شدة الحاجة تختمف من فرد لآخر، وتختمف بالنسبة لنفس الفرد من الحاجة مسألة نسبية  -
 فترة زمنية لأخرى ومن مكان لآخر.

الحاجات يتكرر إحساس الفرد بيا أكثر  أي أن ىناك بعض بعض الحاجات تتصف بالدورية والتجدد -
 من مرة.

فالإنسان يشعر بالعديد من الحاجات، بالإضافة إلى تزايد  الحاجات البشرية تتصف بالتنوع والتزايد-
الحاجات البشرية حيث لا يكاد الفرد يشبع مجموعة من الحاجات حتى يجد نفسو قد ظيرت حاجات 

 جديدة لم تك موجودة من قبل.
ليست  الراحة إلى أو النوم إلى فالحاجة الاقتصاد، عمم موضوع في تدخل حاجة كل ليس أنو مع :ملاحظة
نما ذاتيا بالحاجة ييتم لا والاقتصادي اقتصادية؛ حاجات  .الاقتصادية بنتائجيا ييتم وا 
 تتطمب واللبنيائية المتزايدة الإنسانية والرغبات الحاجات إشباع عمى القدرة إن: الاقتصادية الموارد- ب
 بالحرمان الإحساس إزالة من تمكن التي الموارد فإن ليذا ذلك، بتحقيق الكفيمة والوسائل المصادر توفر
 كميا توصيفو يمكن ممموس مادي شكل في تكون قد فالموارد ليذا المختمفة، والخدمات السمع في تتمثل
 في يكون ما ومنيا ذلك، غير إلى الأدوية الملببس، الغذائية، كالمواد السمع عموما عمييا فنطمق كيفيا أو

 والاتصالات التعميم الصحة، كالنقل، بالخدمات يعرف ما وىذا ممموس وغير مادي غير شكل
 .إلخ ....الياتفية

وعمى الرغم من الجيود المبذولة والمستمرة من قبل الانسان عمى مر العصور لمواجية مشكمتو 
ر عن حل نيائي ليا، ولن تؤدي إلى ذلك، فالإنسان في سعيو الاقتصادية، إلا أن ىذه الجيود لم تسف

الدائم لتحقيق الرفاىية المادية والارتقاء بمستوى معيشتو، إنما يعمل في نفس الوقت عمى تعقيد المشكمة 
 الاقتصادية وزيادة حدتيا.

 :ىما أساسيتين بخاصيتين الاقتصادية المشكمة تتميز :الاقتصادية المشكمة خصائص -ت
 مطمقة؛ وليست نسبية ندرة الاقتصادية الموارد في الندرة ىذه الموارد: وتعني ندرة  - 

 والمكان الزمان بتغير وتتغير باستمرار تتجدد الأفراد ورغبات حاجات أن وتعني الحاجات: تعدد  -
 .الانتاج وسائل بتغير وكذلك
 ماذا،  :وىي الاقتصاد عمم عنيا يجيب أن يمكن التي الأسئمة نحدد أن يمكن الخاصيتين ىاتين ومن
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 .ولماذا؟ ولمن، وكيف،

 في الممكنة الأخرى والخدمات السمع بقية دون إنتاجيا يجب التي السمعة ماىي أي ننتج؟: ماذا -1
 .والتكاليف الظروف مثل نفس

 العممية ىذه تؤدي حتى الانتاج عممية في استخداميا الواجب والوسائل الطريقة وتعني ننتج؟: كيف 2-
 .المطموبة والكيفيات بالكميات والخدمات السمع من الأفراد حاجات وتمبي منيا، الرئيس اليدف إلى

 أن يمكن الذي الطمب وحجم المنتوج، تصريف وأماكن الأسواق عن التساؤل ىذا يجيب ننتج؟: لمن 3-
 .لممنتج الربح من ىامش تحقق التي بالأسعار و الموفرة والخدمات السمع من الموفرة الكميات يستوعب

 وىو عممو من اليدف يحدد حيث الفرد، بو يقوم عمل أي عند التساؤل ىذا مثل يطرح :ننتج؟ لماذا 4-
 .لممنتج بالنسبة ربح تحقيق أو لممستيمك بالنسبة حاجة إشباع إما

حتى يخفف المجتمع من حدة المشكمة الاقتصادية يضع أىدافا محددة يجي تحقيقيا وتتمثل فيما 
 يمي:
تحديد حاجاتو من السمع والخدمات من ناحية النوعية والكمية، وترتيبيا حسب الأىمية ثم اختيار  -

الأىم منيا. ويرتبط بعممية الاختيار مفيوم التضحية بمعنى إذا رغب الفرد في الحصول عمى 
 كمية أكبر من السمع والخدمات عميو أن يقمل من الكمية التي يريدىا من سمع أو خدمات أخرى.

تنظيم العممية الانتاجية من خلبل تحديد جية الانتاج )من يقوم بالعممية الانتاجية( وطرق  -
الانتاج. وبما ان عناصر الانتاج محدودة نسبيا، عمى المجتمع أن يختار أكفأ الطرق الانتاجية 

 في استخداميا لمحصول عمى انتاج سمعة أو خدمة بأقل تكمفة ممكنة.
وىذا يتطمب قياس مساىمة كل  عمى من ساىم في العممية الانتاجية توزيع النتاج توزيعا عادلا -

 فرد.
تحقيق النم الاقتصادي وىذا يتطمب استغلبل المجتمع لعناصر الانتاج استغلبلا كاملب بأفضل  -

السبل وأقل التكاليف لضمان الموائمة بين الطمب المتزايد عمى السمع والخدمات ومن ناحية 
  نفسيا من ناحية أخرى. وعرض ىذه السمع والخدمات

 الاقتصادي التحميل طرق 3-
الأسموب العممي الذي يتم بواسطتو تفسير العوامل المؤثرة في الظواىر  التحميل الاقتصادي ىو

أما أنواع  الاقتصادية، حيث يستعمل الأدوات المنطقية المختمفة لتوضيح النظريات الاقتصادية المختمفة.
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من  نيفيا إلى نوعين أساسين مترابطين مع بعضيما وأحدىما يكمل الآخرالتحميل الاقتصادي فيمكن تص
 وىما: الوطنيحيث تحميميما للبقتصاد 

 الاقتصادي السموك بدراسة الذي ييتم الاقتصاد عمم من الفرع وىو الجزئي: الاقتصادي التحميل -أ
الحاجات المتعددة والمتزايدة في إطار المنفردة )الفرد، الأسرة، المشروع( اتجاه إشباع  الاقتصادية لموحدات

 ندرة الموارد.
ىو  الذي المكان في ويبحث كمنتج المؤسسة أو والمنشأة كمستيمك الفرد يدرس الجزئي الاقتصاد أن أي

 الاقتصادي لمسموك عممي بتفسير تزويدنا عمى النظرية ىذه تعمل بينيما؛ كما تجمع التي والعلبقة السوق
 .معينة ظروف ظل في وذلك ( السوق المنتج، المستيمك، ) الإقتصادية لموحدة

فالفرد يؤدي عمل، بمعنى أنو ينتج سمعة أو خدمة معينة ويبيعيا للآخرين ويحصل مقابل ذلك عمى كمية 
ىذا الدخل عمى  ولما ينفق، منتجمن النقود تمثل دخمو من ىذا العمل. السمة الأولى لمفرد تتمثل في أنو 

والاقتصاد الجزئي يوضح العلبقة بين المنتج  ،مستهمكاالسمع والخدمات اللبزمة لإشباع حاجاتو يصبح 
  .والمستيمك

الوثيق  لارتباطيا ؛- السعر نظرية - ؛-الوحدوي الاقتصاد- "إسم الجزئي الإقتصاد نظرية عمى يطمق كما
 .والخدمات السمع سوق أو المنتج مستوى عمى أو المستيمك مستوى عمى سواء بالسعر

والنموذج ىو تمثيل  ،يستخدم الاقتصاد الجزئي النماذج لمعالجة الظواىر الاقتصادية المختمفة
وتصوير مبسط لمواقع، ويوضح العلبقات اللبزمة لتفسير سموك ما. ومن الأىمية عند بناء نموذج أن 
نضع افتراضات حول العلبقات بين عوامل كثيرة تؤثر في الظاىرة محل الدراسة، مع الأخذ بعين الاعتبار 

 أن ىذه الافتراضات لا تمثل الواقع بل تقربو. 
حميل الاقتصادي الجزئي يقتصر عمى دراسة سموك وقرارت الوحدات الصغيرة التي تيدف وعميو فالت

إلى تعظيم منافعيا، وذلك من خلبل قياميا بوظائفيا الاقتصادية المختمفة كتخصيص الموارد بي 
 الاستخدامات المختمفة في الانتاج والتبادل والاستيلبك.

 الاقتصادية المتغيرات بدراسة الذي ييتم الاقتصاد عمم من الفرع وىوالكمي:  الاقتصادي التحميل -ب
 من الوطني المستوى العلبقة عمى ذات والسياسات المشكلبت في والبحث الوطني، المستوى عمى الكمية
 الصادرات النمو الاقتصادي، التضخم، الوطني، الناتج :مثل الاقتصادي؛ والنمو الاستقرار تحقيق أجل

 .الخ....الوطنية والواردات
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 المختمفة القطاعات دراسة أو ككل ما دولة اقتصاد دراسة عمى يركز الكمي فالاقتصاد وىكذا
 الحكومي القطاع دراسة أو المستيمكين كل يتضمن الذي و المستيمكين قطاع كدراسة ،للبقتصادالمكونة 

 .والخدمات السمع وواردات صادرات يتضمن الذي الخارجي العالم قطاع أو قطاع المنتجين أو
إذا فالتحميل الاقتصادي الكمي يختص بتعريف خصائص الاقتصاد القومي ككل، مستقلب عن 

 الوحدات والأجزاء المكونة لو.
 تمرين:

 :تصحيح الخطأ مع الخاطئة الجممة أمام وخطأ الصحيحة الجممة أمام صحيح بوضع أجب    
 .والوفرة والتنوع بالتعدد الاقتصادية الموارد تتسم 1-
 .امنتج أو امستيمكسواء كان  الفرد تواجو الاقتصادية المشكمة -2
 الحكومات.و  لا تواجو الشركاتو  الأفراد تواجو الاقتصادية المشكمة -3
 .في إنفاقياالرشادة  مع  ولكن النقود من قدر توفير الاقتصاد عمم مفاىيم من -4

 .أخرى حاجة ظيور إلى يؤدي قد ما حاجة إشباع 5-
 .طويمة فترة ليعيش الإنسان يحتاجيا التي ىي المعمرة السمع 6-
 .الإنسان مباشرة غير أو مباشرة منفعة يحقق ما كل الاقتصادية الموارد -7
  :جوابال

 خطأ.......................................... والوفرة والتنوع بالتعدد الاقتصادية الموارد تتسم 1-
 .ووفرتيا وتنوعيا تعددىا في النسبية بالندرة الاقتصادية الموارد تتسم          

 صحيح ......................امنتج أو امستيمكسواء كان  الفرد تواجو الاقتصادية المشكمة - 2
 خطأ ....... ............الحكوماتو  لا تواجو الشركاتو  الأفراد تواجو الاقتصادية المشكمة - 3

 (.الحكومات ، الشركات ، الأفراد) الاقتصادية الأعوان جميع الاقتصادية المشكمة تواجو
 صحيح................ في إنفاقياالرشادة  مع  ولكن النقود من قدر توفير الاقتصاد عمم مفاىيم من -4
 صحيح ............................................أخر حاجة ظيور إلى يؤدي قد ما حاجة إشباع-5

 خطأ ..................................طويمة فترة ليعيش الإنسان يحتاجيا التي ىي المعمرة السمع 6-
 .طويمة فترةل مكستيت التي ىي المعمرة السمع              

 صحيح ......................الإنسان مباشرة غير أو مباشرة منفعة يحقق ما كل الاقتصادية الموارد 7-
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 الأول: نظرية سموك المستهمك الفصل
 )العددية( القياسية المنفعة نظرية-1
 السواء( بمنحنيات )التحميل الترتيبية المنفعة نظرية-2
 الطمب نظرية-3
 محمولة وتمارين أسئمة-4
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 )العددية( القياسية المنفعة نظرية -0
معينة دون الأخرى، وكذلك عن تفسير  يتساءل الفرد منا عن السبب وراء قيامنا باستيلبك سمعقد 

الظواىر الاستيلبكية المختمفة، كقيام شخص ما باختيار مجموعة معينة من السمع دون غيرىا، في حين 
. يمكن تفسير ىذا الاختلبف إلى أن المستيمك يقوم شخص آخر باستيلبك مجموعة سمعية أخرى مختمفة

نفعة )إشباع(، في حين يمتنع عن استيلبك تمك السمع يقوم باستيلبك السمع والخدمات التي تحقق لو م
 والخدمات التي لا تحقق لو منفعة.

 شخص رشيد المستيمك أن وىو وأساسي، ىام افتراض عمى دراستنا نبني المستيمك سموك دراسة عندو  
المحدود،  لدخمو إنفاقو من ممكن إشباع أقصى تحقيق إلى ييدف إنما فالمستيمك الاقتصادية؛ الناحية من

 من لو المتاحة البدائل بين بصدد الاختيار وىو والخدمات، السمع من قدر أكبر عمى الحصول محاولا
 .منيا كل من يختارىا التي الكميات وكذلك السمع والخدمات، مختمف
 القياسية، المنفعة فكرة استخدام عمى إحداىما تعتمد أساسيتان طريقتان ىناك المستيمك سموك ولدراسة
 .الترتيبية المنفعة فترة الثانية الطريقة تستخدم بينما
  القياسية المنفعةفرضيات  – 1 1 - 

 لشخص مصمحة أو ىدف تحقق عن الناتج بالرضا شعور كل تعني الاقتصاد في المنفعة معنى
 .معين وفي وقت معين
 عمييا سيحصل التي المكتسبة المنفعة أساس عمى المستيمك سموك الاقتصاديين من مجموعة فسر حيث

 يعرف الذي ىو الرشيد المستيمك فإن ىنا ومن السمع، من لمجموعة استخدامو أو استيلبكو من خلبل
 .المكتسبة المنافع أساس يتصرف عمى كيف
استيلبكو  عند ما شخص عميو يحصل الذي الإشباع قياس يمكن أنو عمى القياسية المنفعة نظرية وتقوم

 :التالية الافتراضات عمى النظرية ىذه تقوم كما محددة، وظروف زمن في معينة سمعة من متماثمة وحدات
في  منفعة أعمى عن يبحث عقلبنيا مستيمكا الدراسة محل المستيمك أن تعني والتي المستيمك رشادة -

 الضرورية المعمومات كل باستعمال الاستيلبكي قراره ويأخذ والخدمات السمع وأسعار المتاح دخمو حدود
 ؛ المتوفرة

بالوحدات  تقاس حيث معينة، خدمات أو سمع استيلبك نتيجة كميا، المكتسبة المنفعة قياس إمكانية -
 المنفعة؛ وحدات تسمى
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 الحدية المنفعة تتأثر لا بحيث المنفعة، لقياس وحدات ك استخدمت ما إذا النقود الحدية المنفعة ثبات -
 المستيمك؛ دخل لمنقود بتغيرات

 .ممكن إشباع أقصى تحقيق عن يبحث المستيمك أن -
  المنفعة تعريف - 1-2

 وحدات وحدة أو استيلبكو نتيجة الفرد عميو يحصل الذي الإشباع مقدار أنيا عمى المنفعة تعرف
 .محدد وقت وفي معينة سمعة من
تعرف عمى أنيا مقدرة الشيء عمى إشباع حاجة الفرد، وىي مقياس يستخدم لمتعبير عن مستوى  كما

الرفاىية الاقتصادية. ويسعى المستيمك لتحقيق أقصى منفعة ممكنة في حدود دخمو المحدود. ولممنفعة 
 عدة أشكال:

  استيلبكيا.المنفعة المكانية: وىي الناجمة عن نقل المواد من مكان انتاجيا إلى مكان 
 .المنفعة الزمانية: وىي الناجمة عن استخدام المادة في الفترة الزمنية اللبزمة 
 .المفعة الشكمية: وىي الناجمة عن التغير في شكل المادة 
 .المنفعة التممكية: وىي الناجمة عن الخدمات التي تعطي لصاحب الشيء حقوق الممكية القانونية 

 المنفعة تقسيم - 0-3
 ومنفعة المستيمكة، السمع بمجموعة مرتبطة كمية منفعة  :ىما لممنفعة بين نوعين التمييز يمكن

 .محددة بسمعة مرتبطة حدية
 مجموعة من الفرد عمييا يحصل التي المنافع مجموعة أنيا عمى الكمية المنفعة تعرف :الكمية المنفعة -أ

 الوحدات بزيادة الكمية المنفعة تتزايد حيث محددة؛ زمنية فترة )المستيمكة( خلبل المحصمة والخدمات السمع
 ليا يرمز الإشباع؛ )حد( نقطة إلى يصل المستيمك حتى متناقص بمعدل ولكن سمعة أي من المستيمكة
 (UT).بالرمز 

 استخدامه من المستهمك عميه يحصل الذي الكمي الإشباع مجموع هي الكمية المنفعة أن أي
 .محددة زمنية فترة في السمع من مجموعة أو معينة لسمعة )استهلاكه(

    وحدات المنفعة الكمية المحققة عند استيلبك كميات متتالية من السمعة الموالي الجدول يوضح: مثال
(x) :كما يمي 
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11 9 8 7 6 5 4 3 2 1 1 Qx   

22 27 31 32 32 31 26 18 9 3 1 UTx 

 ؟(UTx)الكمية  المنفعة منحنى مثل :المطموب
 

 التمثيل البياني:

 
من الملبحظ أن المنفعة الكمية تساوي صفر عندما لا يتم استيلبك أي وحدة من السمعة، بعدىا تبدأ  

(، ومن تم 6إلى الوحدة رقم  1المنفعة الكمية بالارتفاع مع استيلبك الوحدات الأولى )من الوحدة رقم 
 (، لتبدأ بالانخفاض بعد ذلك.7رقم تصل المنفعة الكمية إلى أعمى مستوى ليا ) عند الوحدة 

 :أن نلبحظ البياني والمنحنى المثال في الجدول خلبل من :ملاحظة
 ؛(صفر – الصفر عند ) منفعة توجد لا صفر الوحدة عند -
 تتناقص؛ ثم (منفعة أعظم) الإشباع مستوى حتى متزايدة الكمية المنفعة أن -
 .متناقص بمعدل تتزايد الكمية المنفعة -
 استيلبك من المستيمك عمييا يحصل التي المنفعة انيأ عمى الحدية المنفعة تعرف :الحدية المنفعة -ب

 الناتج الكمية المنفعة في التغير مقدار عن تعبر انيأ أي محدد؛ زمن في معينة سمعة من إضافية وحدة
 .Um  بالرمز ليا ويرمز واحدة بوحدة المستيمكة الكمية في التغير عن
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 الحدية  المنفعة قياس -1-4
 من المستيمكة الوحدات في التغير إلى نسبة الكمية المنفعة في التغير بمقدار الحدية المنفعة تقاس

 .السمعية

 = أي أن: المنفعة الحدية 
   

  
 

التغير في المنفعة الكمية
التغير في الوحدات المستيمكة

 

 

 =وعميو فإن:
       

     
                    Umx = 

   

  
  

 

   الحدية المنفعة منحنى -1-5
 ( )قانون مبدأ وىي الحدية، لممنفعة الأساسية الخاصية من الحدية المنفعة منحنى رسم يمكن

 :يمي كما الحدية؛ المنفعة تناقص
 :يمي كما Xالسمعة  لوحدات من استيلبكو من ما لمستيمك UTxالكمية  المنفعة جدول لدينا ليكن :مثال

 
 المطموب:

 ما الذي يظيره ىذا الجدول؟ -1
 أحسب المنفعة الحدية؟ وما ذا تستنتج؟ -2
 أرسم كلب من منحنى المنفعة الكمية والمنفعة الحدية وأشرح العلبقة بينيما؟ -3
 ما ىو الجز المناسب من حيث تحميل سموك المستيمك من خلبل منحنى التكمفة الحدية؟ -4
 الحل:
 من فةممخت لكميات استيلبكو خلبل من الفرد ييامع يحصل التي الكمية المنفعة الجدول ىذا يوضح 1-
 أن وبما عة،مالس كملت بالنسبة كمالمستي ذوق يوضح المنفعة جدول أن أي ،زمانية وحدة لكل عةمالس

 ذوق تغير ومع آخر إلى كممستي من فميخت المنفعة جدول فإن أذواقيم في فونميخت ما عادة كينمالمستي
 .بو الخاصة المنفعة جدول يتغير كمالمستي
 :يمي ما وفق الحدية المنفعة حساب يتم: انحدية انمنفعة حساب -2
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 أي أن:

 

 
…… 

 وىكذا نكمل بنفس الطريقة

 
  بقانون يعرف ما وىو الحدية المنفعة تناقصت كةمالمستي الوحدات زدت ا مامك أنو نستنتج  :الاستنتاج

 الأول" Gossen"  قانون أو الحدية المنفعة تناقص"

 وانحدية: انكمية انمنفعة منحنى رسم 3-

 
 :يمي ما البياني الرسم خلبل من نلبحظ :تينهما انعلاقة شرح
 و موجبة الحدية المنفعة وتكون يدامتز  بمعدل الكمية المنفعة يداتتز  A: النقطة إلى 0 النقطة من -

 ة.يدامتز 
 المنفعة وتكون متناقص بمعدل ولكن ةيدامتز  يةمالك المنفعة تكون: B النقطة إلى A النقطة من -

 .ومتناقصة موجبة الحدية
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 .صفرمل مساوية الحدية المنفعة تصبح وعندىا القصوى قيمتيا الكمية المنفعة غمتب: Bعند النقطة  -
 .سالبة الحدية المنفعة وتكون التناقص في يةمالك المنفعة منحنى يبدأ: Bبعد النقطة  -

 يقابمو     المجال ىو :انمستههك سمىك تحهيم من انمناسة انجزء 4-

 .وموجبة متناقصة الحدية المنفعة وتكون متناقص بمعدل الكمية المنفعة يداتتز حٞث  

 

مع المنفعة الكمية ارتباطا وثيقا، حيث تعتبر المنفعة الحدية  ترتبطالمنفعة الحدية ومنو يمكن القول أن     
 :أن نلبحظ البياني والمنحنى المثال في الجدول خلبل منالتغير في المنفعة الكمية.  مقياس لمقدار

 حدية؛ ولا كمية منفعة توجد لا صفر الوحدة عند-
حسب المثال عند الوحدة ( منفعة أعظم) تصل إلى أقصى مستوى ليا حتى متزايدة الكمية المنفعة أن -

 السادسة.
 كمية؛ منفعة أعظم تقابل التي النقطة وىي الإشباع؛ نقطة عند الحدية المنفعةتنعدم  -
 سالبة؛ تصبح الحدية المنفعة بينما ؛الكمية المنفعة تتناقص -
 .متناقصة تكون الحدية المنفعة -
 

 :الحدية المنفعة تناقص قانون -
 إن المنفعة الحدية قد تتزايد مع استيلبك الوحدات الأولى من السمعة، حيث 

 فإن ما سمعة من المستيمكة الكمية تزداد عندما أنو عمى "الحدية المنفعة تناقص قانون "ينص
 مع تتناقص الحدية المنفعة أن يعني وىذا التناقص، إلى تميل منيا المستيمك الفرد عمى تعود التي المنفعة

 .التشبع مستوى إلى المستيمك وصول عند الصفر تعادل حتى السمعة من إضافية وحدات استيلبك زيادة
 

 المستهمك توازن -1-6
 ولكي يتحقق ىذا الاشباع، ممكن، إشباع أقصى تحقيق إلى يسعى والعقلبني الرشيد المستيمك نإ

 .السوق في المحددة الأسعار ضوء وفي يممكو الذي الدخل بواسطة فإن المستيمك يقوم بشراء ىذه السمع
  :ىما شرطين تحقق إذا المستيمك توان ويتحقق

 عمىy لمسمعة  الحدية المنفعة قسمة مع Pxالسعر  عمى Xلمسمعة  الحدية المنفعة قسمة تساوي - 1
 أي أن: Py السعر
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   = 

   

  
 

 أي أن: X   ٗY أن المستيمك ينفق كامل دخمو عمى السمعتين )السمع المتاحة( -1
R = XPx + YPy 

شراء  عمى الدخل ىذا ينفق بحيث ؛وحدة نقدية 42 يقدر محدود دخل ذو لدينا مستيمك ما  ليكن : مثال
  .وحدات نقدية 6ىو  Yالسمعة سعر و  ؛وحدات نقدية 4ىو:  Xحيث سعر السمعة   Yو  Xسمعتينال

 :التالي الجدول في لمسمعتين موضحة الحدية المنافع
7 6 5 4 3 2 1 0 Qx,y 

16 28 32 40 44 52 64 0 Umx 

12 18 24 30 42 60 72 0 Umy 

 المستيمك؟ توازنالتي تحقق  Yوالسمعة  Xالسمعتين  من الكمية ماىي :المطموب
 :الجواب

 :التاليان ناشرطال تحقق إذا توازن حالة في يكون المستيمك نإ
   

  
   =

   

  
 

R = XPx + YPy 

        الأول: الشرط فأن ومنو

  
   =   

  
 يكون كما يمي: 

7 6 5 4 3 2 1 0 Qx,y 
4 7 8 10 11 13 16 0    

  
 

2 3 4 5 7 10 12 0    

  
 

 
 أن:  نلبحظ ومنو

= 10                       (4,2)    
   

  
   =

   

  
 

= 7                       (6,3)    
   

  
   =

   

  
 

 

= 4                       (7,5)    
   

  
   =

   

  
 

 R = XPx + YPy :وىو الثاني الشرط أما
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R =2 X +3 Y                            4 (4) + 6 (2)= 28 

 R =2 X +3 Y                            4 (6) + 6 (3)= 42 

R =2 X +3 Y                            4 (7) + 6 (5)= 58 

    

      .المستيمك توازن نقطة وىي (6, 3) = *(X, Y) * النقطة عند يتحققا التوازن شرطي فإن وبالتالي 
   ملاحظة:

    :تسمى العلبقة

  
   =    

  
الثاني، حيث قانون قوسن الأول ىو  (Goussan)بقانون قوسن    

 .قانون تناقص المنفعة الحدية
 
 تحققه وشروط التبادل نظرية - 1-7

 الموجودة السمعة فائض استبدال خلبل من منفعتو تحسين في المستيمك رغبة عن التبادل يعبر
 .آخر طرف أو شخص عند من حاجتو، تمبي لا قميمة كمية منيا لديو أو يفتقدىا بسمعة أخرى عنده

 :التبادل تعريف -أ
 في يكون لا الأخر  الطرف بينما الطرفين أحد منفعة تحسين إلى تؤدي التي بأنو: العممية التبادل يعرف
 ضرر. حالة في أو خسارة حالة
 :أن يتبين سبق ما خلبل من
 )شخصين(؛ طرفين بين يحدث التبادل -
 .المنفعة وتحسين زيادة بيدف التبادل عممية تتم -

 :ىما أساسين شرطين تحقق إذا التبادل عممية تتم  :التبادل عممية تحقق شروط -ب
     :    ىو التبادل عممية تحقق شرط -

   

   
       

   

   
 

 .الطرفين احد خسارة إلى تؤدي لا التبادل عممية أن إلى إضافة -
 يممكان (B)و  (A)الطرفين  أن بينيما؛ حيث فيما التبادل يريدان (B)و  (A)الطرفان  كان إذا  :مثال
 الجدول في موضحة Yو   Xلمسمعتين الحدية المنافع أن بحيث B (8, 4)و  A (1, 7)التوالي:  عمى
 :التالي
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 ؟(B)و  (A)الطرفين  بين ممكن غير أو ممكن التبادل أن من تحقق :المطموب
 الإجابة:

  عدما يكون:  (B)و  (A)الطرفين  بين ممكن التبادل يكون - 1
  

   
       

   

   
 

  :فان ومنو
   

   

   
       

   

   
                            

 

 
      

 

    
 

 .(B)و  (A) الطرفين بين ممكن التبادل وبالتالي
 :التبادل إمكانية عدم حالة -ج

  :أن أي السابقين؛ الشرطين يتحقق لا عندما (B)و  (A) الطرفين بين ممكن غير التبادل عممية تكون
   - أ

   

   
       

   

   
 

 أو كلبىما. (B)و  (A)الطرفين(  احد تضرر)  خسارة إلى تؤدي التبادل عممية وأن  - ب
 :كان إذا (B)و  (A)الطرفين  بين ممكن التبادل ىل السابق المثال في الحدية المنافع جدول من :مثال 

A (1,5)  وB (4, 7)؟ 
 الجواب:
  عدما يكون:  (B)و  (A)الطرفين  بين ممكن التبادل يكون

  

   
       

   

   
 

 ومنو: 
   

   

   
       

   

   
                            

 

 
      

 

  
 

 .محقق غير التبادل شرط لأن (B)و  (A)الطرفين  بين ممكن غير التبادل وبالتالي
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 :التوازن نقطة - د
 بين المكتسبة المنافع تساوى بسبب التبادل، عممية عندىا تتوقف التي الحالة التوازن نقطة تمثل

 ىو التبادل عممية من اليدف )لان التبادل عممية إتمام عممية من جدوى لا وبالتالي التبادل، عممية طرفي
 أو التبادل عممية طرفي بأحد )الخسارة( الضرر يمحق التبادل عممية استمرار أن أو المنفعة(؛ زيادة
 .كمييما

 :)العددية( القياسية المنفعة طريقة نقد -1-8
 :أىميا المقاسة المنفعة لطريقة انتقادات عدة وجيت

 أو المنفعة كون المستيمك طرف من كميا أو عدديا المنفعة لقياس واقعي أو نظري مبرر يوجد لا -
 .أخرى محددات عدة و للؤذواق تبعا لآخر شخص من قياسو يختمف بسيكولوجية ظاىرة الإشباع

 السمع مع خاصة تنطبق فيي السمع جميع مع عمميا مقبولة غير الحدية المنفعة تناقص فرضية -
 .الغذائية

 

 محمولة تمارين -9 -0
 التمرين الأول:
 والواردة في الجدول أدناه: UTxوالتي يرمز إلييا بالرمز  Xالمنفعة الكمية لمسمعة  نلدينا بيانات ع

7 6 5 4 3 2 1 0 QX 
24 26 26 24 20 14 4 0 UTx 

 المطموب:
 أحسب قيم المنفعة الحدية، وماذا تستنتج؟ -1
 أرسم منحنى المنفعة الكمية والحدية وأشرح العلبقة بينيما؟ -2
 ما ىو الجزء المناسب من حيث تحميل سموك المستيمك من خلبل منحنى المنفعة الحدية؟  -3

 الجواب:
 حساب قيم المنفعة الحدية: -1

    = UMxنعمم أن: 

   
 

Umx1 =       

       
 =    

   
 = 4 
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Umx2 =       

       
 =     

   
 = 10 

 وىكذا نكمل حساب بقية القيم بنفس الطريقة، فنحصل عمى القيم الموضحة في الجدول التالي:
7 6 5 4 3 2 1 0 QX 

24 26 26 24 20 14 4 0 UTx 
2- 0 2 4 6 10 4 - UMx 

نستنتج أنو كمما زادت الوحدات المستيمكة من السمعة كمما تناقصت المنفعة الحدية ليا  الاستنتاج:
 الأول(. Gossenوىو ما يعرف "بقانون تناقص المنعة الحدية" )قانون 

 :التمثيل البياني -2

 
 شرح العلبقة بينيما:

: تتزايد المنفعة الكمية بمعدل متزايد، كما تتزايد المنفعة الحدية أيضا Qx=2إلى  0من النقطة  -
 .Qx=2 وتكون موجبة حيث تصل إلى قيمتيا العظمى من أجل 

: تكون المنفعة الكمية متزايدة ولكن بمعدل متناقص، بينما تكون المنفعة Qx=6إلى  Qx=2من  -
 .الحدية متناقصة باستمرار

 مية قيمتيا العظمى وعندىا تكون المنفعة الحدية مساوية لمصفر.: تبمغ المنفعة الكQx=6عند  -
 : يبدأ منحنى المنفعة الكمية في التناقص، وتكون المنفعة الحدية سالبة.Qx=6بعد  -

-5

0
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30
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 منحنى المنفعة الكلية

 منحنى المنفعة الحدية
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الجزء المناسب اقتصاديا من حيث تحميل سموك المستيمك ىو ذلك الجزء الذي تتزايد فيو المنفعة  -3
زء الموجب المتناقص من منحنى المنفعة الحدية )حسب الكمية بمعدل متناقص وىذا يناظر الج

 .(x E [2 ,6]التمري يمثل ىذا الجزء المجال 
 بالنسبة y و x لمسمعتين الحدية المنفعة بيانات يمثل الذي التالي الجدول لدينا ليكن الثاني: التمرين
المستيمك  دخل و،  Px = 1 ،Py = 2ىو:  لمسمعتين الواحدة الوحدة سعر أن فإذا عممت، ما لمستيمك

 R = 12ىو: 

 
 :المطموب

 المستيمك؟ ىذا توازن تحقق التي yو  x السمعتين من المستيمكة الكميات أوجد -
 الجواب

 
  :الثالث التمرين
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 أن افترضنا ، إذا(B)و  (A)لممستيمكين   yو  xلمسمعتين  الحدية المنافع يقدم الذي الجدول إليك 
 A (3, 4) ،B (6, 2) :ىي الانطلبق نقطة

  :المطموب
 ؟ممكن التبادل أن اثبت -1

 ؟ X=1Y 1ىو:  التبادل معدل كان إذا B و Aتوازن  نقاط ماىي    2- 

B A Q 

UMy UMx UMy UMx  

11 26 8 11 1 

9 21 7 10 2 

8 17 6 9 3 

6 13 5 8 4 

4 8 4 7 5 

2 3 3 6 6 

:الجواب  
 البداية: نقطة عند ممكن التبادل أن إثبات 1-

  عندما يكون B و A الطرفين  بين ممكن التبادل يكون
   

   
       

   

   
 

 :فان ومنو
   

   

   
       

   

   
                                   

 

  
     

  

 
    

 .محقق التبادل شرط لأن Bو A  الطرفين بين ممكن التبادل وبالتالي
 الطرفين: بين التوازن نقطة - 2
 يتوقف التي )النقطة التوازن نقطة تحديد فإن الانطلبق؛ نقطة عند الطرفين بين ممكن التبادل أن بما  -

 :يمي كما تكون التبادل( عندىا
 :الأولى الصفقة عند التبادل إمكانية :الأولى الصفقة -أ

  : عندما يكون Bو  Aالطرفين  بين ممكن التبادل يكون
  

   
       

   

   
 

           فاُ ٍْٗٔ
 

 
   

 

 
                :    

   

   
       

   

   
   

 محقق ومنو غير التبادل شرط لأن الأولى الصفقة عند Bو  A الطرفين بين ممكن غير التبادل وبالتالي
 .B (5,3)و  A (5,2)ىي:  الأولى الصفقة ىي التوازن نقطة فان
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 :السواء( بمنحنيات )التحميل الترتيبية المنفعة نظرية -2
رية المنفعة وكيفية ظلاحظنا فيما سبق أن التحميل الكلبسيكي لسموك المستيمك من خلبل استخدام ن

قياس المنفعة في تحقيق أقصى إشباع، قد واجو عدة انتقادات من الاقتصاديين المحدثين، والذين قاموا 
 منحنيات السوا لتكون بديلب عن نظرية المنفعة.بتطوير نظريات 

 : السواء ياتمنحن تعريف -2-1
 المستيمك التي تمكن السمعية التوليفات من مختمفة لمجموعة اليندسي المحل عن السواء منحى يعبر    
  .المتماثل الإشباع منحنى أيضا تسمى ليذا الإشباع، نفس عمى الحصول من

تمثيل بياني لكل المجموعات من السمع والخدمات التي لو استيمكيا أي أن منحنيات السواء ىي 
المستيمك، تعطيو نفس القدرة من الاشباع، أي أنيا تمثل المجموعات التي يعتبرىا المستيمك متساوية 
)سواء( من ناحية المنفعة، وبالتالي لا يمكن تفضيل أي منيا عمى الأخرى، ومو ىنا جات تسمية السواء 

 سم.عمى ىذا الإ
 كما يلي: ما  ستهلكلم لمجموعة سلعية جدوللدينا ليكن  مثال:

 Yوحدة السمعة  Xالسمعة وحدة  المجموعة السمعية
A 5 1 
B 3 2 
C 2 3 
D 1.5 4 
E 1 5 
F 0.5 6 

 نمثل الجدول بيانيا كما في الشكل:
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 و متكافئة من السمعتين مختمفة تركيبات تمثل والتي المنحنى عمى الموجودة النقاط كل أن نلبحظ

 الذي الإشباع نفس ىو A السمعة موعةمج في يتحقق الذي الإشباع أي أن نفعة،مال نفس ستيمكمال تعطي
 .كذاىو  C المجموعة في يتحقق الذي الإشباع نفس وى و B المجموعة في يتحقق

 : السواء منحنيات خصائص -2-2
 المستيمك سموك دراسة عند عمييا الاعتماد يجب التي الخصائص من مجموعة السواء لمحنيات

 :أن وىي الترتيبية المنفعة نظرية وفق
، لأنيا إذا تقاطعت تعطي نفس مستوى الاشباع عند نقطة التقاطع وىذا غير تتقاطع لا السواء منحنيات -

 ؛ممكن لأنو يتناقض مع مفيوميا وتعريفيا
لى اليمين،  متناقصة( السواء )منحنياتالميل  سالب السواء منحنىإن   - ينحدر من أعمى إلى أسفل وا 

تفسير ذلك بسبب ثبات الاشباع الكمي عمى منحنى السواء الواحد، فعندما يتم التنازل عن مقدار من إحدى 
السمعتين لا بد من أن يعوض ذلك بمزيد من وحدات السمعة الأخرى، أي أن العلبقة بين ما يستيمكو 

السمعة الأخرى ىي علبقة عكسية، إذا أراد المستيمك المحافظة المستيمك من سمعة ما وما يستيمكو من 
 ؛عمى مستوى معين من المنفعة 

 ؛يكون مقعرا نحو نقطة الأصل، ويفسر ذلك بتناقص المعدل الحدي للئحلبل السواء منحنى - 
 .المنفعة تزيد الأصل نقطة عن ابتعدنا كمما  -
  :السواء خريطة -2-3

التي تبين لنا الكميات المختمفة من سمعتين والتي تعطي مستويات الخريطة  ىيخريطة السواء 
 عمى منيا منحنى كل يعبر حيث  ،مختمفة من المنافع كمما انتقمنا من منحنى سواء إلى منحنى سواء آخر

 .مختمفة سمعية تركيبات استيلبك جراء عميو يتحصل أن لممستيمك يمكن التي المنفعة مقدار
منيا  منحنى كل يعبر حيث المعمم، نفس عمى الممثمة السواء منحنيات مجموعة ىي السواء خريطة أن أي
 ويتناقص الأصل نقطة عمى المنحنى ابتعد كمماويتزايد  الأخر، المنحنى عن يختمف إشباع مستوى عمى
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ويمكن  الواحد، المستوى عند المستيمكة السمع لكميات الكمي الفرق عن النظر بصرف العكس حالة في
  :التالي ذلك من خلبل الشكلتوضيح 

 
 

 (TMSXY)  للإحلال الحدي المعدل-4 -2
 مستوى على الانتقال ذاه يؤثر أن دون لأخرى نقطة من السواء نىمنح على ينتقل أن للمستهلك كنيم

نما الكميات المستهلكة من إ و يرتتغ لا نفعةالم فإننحنى الم نفس على أخرى إلى نقطة من ينتقل عندما ،همنفعت
 عبارة عن :بأنو Yبالنسبة لمسمعة  Xالسمعة  لإحلبلالمعدل الحدي ف هي التي تتغير، ومنه Yو Xالسلعتين 

عنيا مقابل الحصول عمى وحدة إضافية من  التخمي أو التنازل يتوجبالتي  Yالسمعة  من الوحدات عدد
نفس مستوى الاشباع، أي البقاء عمى نفس منحنى السواء، ويرمز لو  عمى يحافظ المستيمك لكي Xالسمعة 
 .TMSXYجبريا 

 :لإحلالالمعدل الحدي قياس -أ
حول عممية يمكن قياس ىذا المعدل بإحدى العلبقات الرياضية التالية حسب البيانات المتوفرة 

 الاحلبل:
 

   

   
 = - 

  

  
 = 

  

  
    = TMSx,y =  

  

  
 

 منحنيات: لثلبث السمع كميات جدولإليك  مثال:
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 المطموب:

 السواء؟ منحنيات ارسم -1
 منحنى؟ كل في الحدي للئحلبل المعدل قيم أحسب -2

من  الكمية في التغير عمى Y السمعة من الكمية في التغير يساوي للئحلبل الحدي المعدل أن بما: الجواب
  = TMSx,yأن:  أي، Xالسمعة 

  

  
 

 يكون كما يمي: TMSx,yفإن حساب 
 :Iبالنسبة لمنحنى السواء  -

TMSx,y =  
  

  
 =- 

     

     
 =-  

    

   
 = 5 

 في كل حالة ىي: TMSx,yومنو فإن قيم  
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 UT=5XY + 8التالية:  المنفعة لدالة للئحلبل الحدي المعدل احسب:  2 مثال
 الدالة مشتقة عمى( Xلممتغير ) بالنسبة الدالة مشتقة يساوي للئحلبل الحدي المعدل أن بما  :الجواب 
 (، أي أن:Yبالنسبة )

TMSx,y = 
    

   
= 

      

      
= 

  

  
 

 

 مع( Xمن السمعة ) وحدات 5 ب ويعوضيا( Yالسمعة ) من وحدات 5 عن يتخمى المستيمكالتفسير: 
 .المنفعة نفس عمى المحافظة

 :السواء منحنيات لأشكال خاصة حالات -2-5
 نسجل إذ دائما، محققة ليست Yمحل السمعة  Xالسمعة  لإحلبل الحدي المعدل تناقص خاصية إن

 حالتين ىما:
 :تام بشكل بديمتين Y و Xسمعتين  حالة - أ

 Δ)  أي Xمن  إضافية كمية عمى المستيمك فمحصول تماما، بديمتين Y وX سمعتين  حالة في
Qx) السمعة  من المقدار نفس عن التخمي عميو يستوجب فإنوY  أي(Δ Qy)  فقيمة  بالتاليو 

TMSx,y  الحالة ىذه في مستقيم خط شكل السواء منحنيات وتأخذ السواء منحنى نقاط جميع عندثابتة. 

 
 :تام بشكل متكاممتين Y و Xسمعتين  حالة - ب
 تبادل علبقة توجد لا أنو أي العكس، أو فقط و معيا Yواستيمك  إلا Xيستيمك  لا المستيمك نإ

 . TMSx,y = 0وفي ىذه الحالة يكون  السمعتين نيائيا بين
 زاوية شكل الحالة ىذه في منحنيات السواء تأخذ، وY كمية لإنخفاض يؤدي لا X  فزيادة بالتالي
 .قائمة
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 :الميزانية خط -2-6

 Maximumمن دراستنا السابقة لا حظنا أن حالة توازن المستيمك لمحصول عل أقصى إشباع )
Satisfaction تتحقق في ظل دخمو المحدود والأسعار السائدة من أجل الوصول إلى أعمى منحنى سواء )
فخريطة السواء تعكس تفضيلبت ىذا المستيمك التي يحصل فييا عمى أقصى اشباع ممكن في خريطتو. 

اقتناء لأي من ىذه  ، وأن قدرة المستيمك عمىYو Xفي ظل اختياره بين الكميات المختمفة من سمعتين 
الكميات يتطمب أخذ بعين الاعتبار قدرتو وامكانياتو عمى الشراء الفعمي، وىذه الامكانيات ىي التي تحدد 

 Budgetنطاق تفضيلبتو واختياراتو الممكنة، ويمكن التعبير عنيا بيانيا بما يسمى بخط الميزانية )
Line.) 

 يمكن التي السمعية التوليفات لمختمف يندسيال المحل بأنو الميزانية خط ومنو يمكن تعريف
 .السوق في السائدة الأسعار ظل وفي المحدود، دخمو باستخدام عمييا الحصول لممستيمك

 أن يجب( Yالسمعة ) عمى المنفقة والمبالغ (Xالسمعة ) عمى المنفقة المبالغ من كل مجموع أن يعني وىذا
 .(R)المحدود  تساوي الدخل

الشكل  عمى تكتب التي الميزانية خط معادلة استخراج يمكن، R = XPx + YPy : الميزانية معادلة ومن
  =Yالآتي: 

  
 -   

  
 X . 

  -  حيث: 

  
 ىو ميل مستقيم الميزانية.  

 :ىما نقطتين تحديد يكفي( الدخل( الميزانية خط معادلة لرسم    
 (Y) عمى كاملب ينفق (R)أي أن  (Y) السمعة من شراؤىا ممكن كمية أقصى ىي :الأولى النقطة -

 : 0تساوي  (X)من  المشتراة الكمية أن حينفي 
 X=0               Y = R / Py                 A  (X=0, Y = R / Py)  
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عمى  كاملب ينفق (R)أن  أي (X)السمعة  من شراؤىا ممكن كمية أقصى ىي :الثانية النقطة  -
(X) من  المشتراة الكمية أن حين(  السمعةY)  0تساوي: 

  Y=0                 X = R / PX                B (X= R / Px, Y = 0)  

 

 
 .الدخل كامل تستنفذ الميزانية خط عمى الواقعة (x , y) التركيبات أو النقاط جميع -
بواسطة  شراؤىا لممستيمك يمكن لا الميزانية خط أعمى الواقعة(x , y)  التركيبات أو النقاط جميع -

 .أعمى دخلب تتطمب فيي دخمو
 .الدخل كامل تستنفذ لا الميزانية خط الواقعة أسفل(x , y)  التركيبات أو النقاط جميع -
 التي تستنفذ و أسفمو، أو الميزانية خط عمى الواقعة الواقعة(x , y)  التركيبات أو النقاط جميع -

 .الميزانية" فضاء :"بيسمى  R ≥ x Px + y Pyيكون:  حيث منو جزءا أو الدخل كامل
 :مثال

 Px = 2 :ىي أسعارىماX ٗ Y السمعتين  شراء عمى ينفقو وحدة نقدية R= 100قدره  دخل يممك مستيمك
 Py = 4. 
 أكتب معادلة خط الميزانية ومثمو بيانيا؟ المطموب:

 الحل:
R = X Px + Y Py        100 = 2 (X) + 4 (Y)        4Y= 100- 2X 

 

Y = 
   

 
 - 

 

 
 X                      Y = 25 - 

 

 
 X  

 

X=0            Y = 
 

  
           Y = 

   

 
 = 25       

 

Y=0             X = 
 

  
            X = 

   

 
= 50 
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 :الميزانية خط إنتقال-2-7

 الدخل معادلة تغير إلى سيؤدي الدخل تغير حتى أو كلبىماأو  yأو  x سعر السمعة تغير إذا
 :كما يمي الميزانية مستقيم وانتقال
 الأسعار: ثبات مع المستهمك دخل تغير حالة في - أ

  ) الميزانية مستقيم ميل فإن الأسعار ثبات معبالزيادة أو بالنقصان  المستيمك دخل تغير إذا

  
-) 

 .أسفمو أو أعلبه الأصمي الميزانية لمستقيم موازيا سيكون الجديد الميزانية خط فإن بالتالي يتغير لن
 :مثال

 Px = 2الأسعار  ثبات السابق، مع المثال وحدة نقدية في  R= 200أصبح  المستيمك دخل أن لنفترض
. Py = 4 
 الجديد؟ الميزانية خط مثل المطموب:

R = X Px + Y Py                200 = 2 X + 4 Y 

 

X = 0                   Y = R / PY              Y = 200 / 4 = 50 

 

 

Y = 0                    X = R / PX                X = 200 / 2 = 100 
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 :المستهمك دخل ثبات مع الأسعار تغير حالة في  - ب
  ) الميزانية مستقيم ميل يتغير الحالة ىذه في

  
 يكون موازيا لن الجديد الميزانية خط فإن وبالتالي (-

 .الأصمي الميزانية لمستقيم
 تغير  عندPx  مع ثباتPy :من  شراؤىا الممكن القصوى الكمية فإن X تتغير  بالتالي و تتغير

 كما يمي: Bتتغير النقطة  وبالتالي

 
 تغير  عندPy  مع ثباتPx: 
 :يمي كما Aالنقطة  تتغير وبالتالي تتغيرy  من شراؤىا الممكن القصوى الكمية فإن
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 مثال:
   :ىي أسعارىماY و X السمعتين  شراء عمى ينفقووحدة نقدية  R= 100قدره  دخل يممك مستيمك     

Px = 2 , Py = 4  ، نفترض أنPx  1انخفض وأصبح يساوي. 
 ؟xمثل خط الميزانية قبل وبعد تغير سعر السمعة المطموب:

 الحل:
 :Px= 2لما 

R = X Px + Y Py             100 = 2 (X) + 4 (Y)              4Y= 100- 2X 
 

Y =    
 

 -  
 
 X                Y = 25 -  

 
 X  

 

X=0            Y = 
 

  
            Y = 

   

 
 = 25       

 

Y=0             X = 
 

  
            X = 

   

 
= 50 

 : Px= 1لما 
R = X Px + Y Py             100 = 1 (X) + 4 (Y)            4Y= 100- X 

 

Y = 
   

 
 - 

 

 
 X                      Y = 25 - 

 

 
 X  

 

X=0            Y = 
 

  
             Y = 

   

 
 = 25       

 

Y=0             X = 
 

  
             X = 

   

 
= 100 
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 المستهمك توازن -2-8

 إشباع أو منفعة )أعظم( أقصى عمى إنفاقو خلبل من حقق إذا توازن حالة في المستيمك أن نقول
 السوق. في السائدة الأسعار و المتاح دخمو ظل في ممكن
 :هندسيا المستهمك توازن إيجاد - أ

 ممكن سواء منحنى أعمى مع الميزانية خط تماس نقطة ىي المستيمك توازن نقطة نيتضح من الشكل أ
 حيث المستيمك، توازن تحقق التي المثمى التوليفة ىي (c) السمعية التوليفة تكون وعميو(، U2)المنحنى 

 .السوق في السائدة السمع أسعار ضوء وفي دخمو حدود في ممكنة منفعة أكبر لو تحقق
 

 
 من أكبر إشباع مستوى لممستيمك وتقدم( U1) أعمى سواء منحنى عمى تقع (D) التوليفة أن بالرغم
 الوصول لممستيمك يمكن لا وبالتالي الميزانية خط خارج لأنيا توازن نقطة تمثل لا أنيا إلا (C) التوليفة
 نقاط تمثل لا أنيا إلا الميزانية خط عمى وقوعيا ورغم( B( و)A) التوليفتين أما .حدود دخمو في إلييا
 من أدنى وىو (U3) سواء منحنى عمى تقع لأنيا المستيمك ليذا بالنسبة التوليفات أفضل وليست توازن
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 مستوى تحقق سوف (B( و)A) التوليفتين فكلب وعميو (C) التوليفة عميو تقعالذي  (U2) السواء منحنى
 .(C) النقطة عمييا تشتمل التي السمع توليفة من أقل منفعة

 مماسا الميزانية مستقيم فييا يكونالتي  (C) النقطة ىي لممستيمك بالنسبة الوحيدة التوازن نقطة تكون منوو 
 :يكون التوازن نقطة فعند أخرى بعبارة و لمنحنى السواء،

) اىَٞضاّٞح ٍستقٌٞ ٍٞو
  

  
  )  السواء منحنى ميل( = -

  

  
) 

 :التوازن نقطة عند أنو نعمم
  

  
 = - 

  
  

   = - TMSx,y = - 
   

   
  

 ومنو نستتج أن:
 

   

   
 = - 

  

  
 = 

  

  
    = TMSx,y =  

  

  
 

 

 
   أي أن:  

  
   =   

  
 بأسموب المتوصل إليو التوازن شرط نفس ىوالذي يمثل شرط توازن المستيمك   

 .القياسية المنفعة
 

 :رياضيا المستهمك توازن إيجاد - ب
 المثمى وىما: التوليفة لإيجاد أخريتين طريقتين توجد
 المباشر التعويض طريقة: 

 في دالة بتعويضيا نقوم و الدخل دالة من العكس أو Yبدلالة  Xنستخرج  الطريقة، ىذه باستعمال
 :لمتوضيح المثال نقترح و المنفعة،
 UT = X . Y لدينا دالة منفعة لمستيمك ما من الشكل:مثال: 
 دج. 4ىو  Yدج وسعر السمعة  10ىو   xالسمعة  سعر ، دج 200 ىو المستيمك دخل

 ليذا المستيمك باستخدام طريقة التعويض المباشر؟ ىأوجد التوليفة المثمالمطموب: 
 الحل:

 البرنامج كالتالي: الدخل، ومنو يبن قيد تحت منفعتو تعظيم ىو المستيمك إن ىدف
  Max : UT =X . Y 

 

S/c : 200 = 10 X + 4Y 
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 من معادلة الدخل: X بدالة  Y  نستخرج
Y =         

 
               Y= 50 -  

 
 X………..(1) 

 :كما يمي واحد مجيول ذات لتصبح الكمية في دالة المنفعة Yنعوض بعبارة 
 

UT = X . (50 - 
 

 
 X)           UT = 50X - 

 

 
 X

2
 

 

  ومنو: Umx = 0   كان إذا ذلك يتحقق و X السمعة من ممكن إشباع أقصى إلى الوصول ىو اليدف
 

UT′ =  0                   
   
  

 = 0  

 وىو ما يمثل الشرط الازم أو الشرط الأول لتعظيم دالة المنفعة
 

   

  
 =0                  50 - 

 

 
 (2)X =0                   50 -5X=0                   X= 10 

 
 ( نجد:1) في  X بقيمة نعوض 

Y= 50 -  
 
 (10)= 25 

 المشتقة نحسب إشباع أقصى تحقق التي النقطة استيلبك بعد تتناقص الكمية المنفعة أن من لمتأكد
 :الثاني أو الكافي بالشرطوىو ما يسمى  المنفعة لدالة الثانية الجزئية

UT′′ ˂ 0                 
    

   
  ˂0  

    

   
 = - 5 ˂0 

 . ∗(10,25) = *(X, Y)ومنو الشرط الثاني محقق، وعميو فالتوليفة المثمى ىي: 

 
 لاغرنج مضاعف طريقة: 

 .λ : Lambda يدعى  آخر مجيول بإدخال الطريقة ىذه في نقوم  
 : ىي المستيمك ىدف دالةإذا كانت 

Max UT = F(X, Y) 
 

S/C: R = XPx + YPy 
 

 :التالي الشكل لاغرنج معادلة تأخذ الدخل قيد تحت المنفعة تعظيم ىدف لدالة تبعا
L = F(X, Y) + λ (R - XPx – Ypy) 
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 :ىما شرطين توفر يجب ذلك لتحقيق و لاغرنج دالة تعظيم يجب المنفعة دالة لتعظيم
 λ , y, x: م بالنسبة لاغرنج لدالة الأولى الجزئية المشتقات إعدام :اللبزم الشرط -
     <│Δ│ 0 :موجب الييسي المحدد :الكافي الشرط -

 مثال:
 ايجاد التوليفة المثمى لنفس المثال السابق باستخدام طريقة لاغرنج:

 برنامج ىذا المستيمك كما يمي:
 

Max UT =X . Y 

 

S/C: 200 = 10 X +4 Y 

 لاغرنج:نشكل دالة 
L = X . Y + λ (200 - 10 X – 4 Y) 

 

 :λ , y, x: م بالنسبة الأولى الجزئية المشتقات إنعدام :اللازم الشرط -
 

  

  
=  − 10 λ=0               = 10 λ………………….(1) 

 
  

  
=  − 4 λ=0                      = 4 λ ……………….(2) 

 
  

  
= 200−10 −4 =0…………………………….(3) 

 نجد:  (2)عمى المعادلة  (1)بقسمة المعادلة 
 

 
 =     

   
 

 

  =Y              بعد الاختزال نحصل عمى العلبقة التالية: 
 

 
 X  ………(*)        

 

 
 = 

 

 
  

 
 نجد: (3)في المعادلة  (*)العلبقة  بتعويض

 
200−10 −4(

 

 
 X )=0             200 -10X – 10 X=0 

 

200= 20X                    X= 
   

  
 =10 
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 ومنو:
Y=   

 
 (10)= 25 

 

       <│Δ│ 1 :يجب أن يكون موجبا الييسي المحدد :الكافي الشرط -

 

 
│Δ│= (0+10+10) – (0+0+0)= 20> 0 

 ∗(10,25) = *(X, Y)فالتوليفة المثمى ىي: الشرط الكافي محقق، ومنو 
 نكون فإننا المنفعة، أو الإشباع من محدد مقدار عمى الحصول ىو المستيمك ىدف كان إذا :ملاحظة
 :التالي الشكل تأخذ اليدف دالة أن أي الدخل، تدنية بصدد

 
Min : R = X Px + Y Py 

 

s/c : U = f (x,y) 

 :التالي الشكل تأخذ لاغرنج فدالة بالتالي و
L = X Px + Y Py + λ (U – f (x,y)) 

 λ , y, x: م بالنسبة الأولى الجزئية المشتقات إنعدام :اللبزم الشرط -
   ˂│Δ│    0سالب   الييسي المحدد :الكافي الشرط -

 
  :ومنحنى أنجل الدخلو  الاستهلاك منحنى -2-9

 بالتوازي يزانيةالم خط انتقال إلى سيؤدي ذلك فإن الدخل وارتفاعy و x ين السلعت أسعار ثبات اضبافت 
 الأعلى السواء نىمنح إلى ستهلكالم توازن مكان ينتقل و الدخل، في الزيادة قداربم هعن يرتفع و السابق هوضع مع
 الاستيلبك منحنى يسمى منحنى عمى نحصل التوازن نقاط بين الربط وعند التوازن نقطة تتغير ثم ومن 

 .والدخل
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 والأسعار متغير الدخل فييا يكون التي التوازن وضعية حالة عن الدخل الاستيلبك منحنى يعبر كما
 .ثابتة
 

 
 الكميات تكون بحيث والدخل الاستيلبك منحنى من ما، لسمعة انجل منحنى استنتاج يمكن
 سالبا أو موجبا انجل منحنى ميل يكون و الأسعار، محور في والدخل الكميات محور في المستيمكة

 .السمعة طبيعة حسب

 
 
 أي (Y)السمعة  سعر عن مستقمة( Xالسمعة ) أن يستمزم( Xلمسمعة ) أنجل منحنى)سمعة( أن كما

 لا( Yلمسمعة ) أنجل معادلة في الشيء ونفس( Pyالسعر ) يظير لا( Xلمسمعة ) انجل معادلة في أن
 (.Pxالسعر ) يظير
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 :والسعر الاستهلاك منحنى -2-10
 توازنية لأوضاع التوليفات لمختمف اليندسي المحل بأنو " السعر - الإستيلبك " منحنى يعرف

 .الأخرى السمعة سعر و المستيمك دخل وثبات السمعتين إحدى سعر تغير عن الناتجة مختمفة
الحقيقي  الدخل عمى يؤثر سوف الأخرى المتغيرات ثبات مع السمعتين إحدى سعر تغير فإن وعميو

الدخل  انخفاض إلى (Pxارتفاع ) يؤدي حيث السعمتين، من المستيمكة الكميات عمى وبالتالي لممستيمك،
 الجديد الميزانية خط وعمى (Bإلى   Aأقل )من  إشباع مستوى إلى التوازن نقطة انتقال ثم ومن الحقيقي،

 (.Px)  السعر انخفاض حالة في والعكس .الأصل نقطة نحو تحرك الذي
عن وضعية التوارزن التي يكون فييا الدخل ثابتا وأحد السعري  السعرو  الإستيلبككما يعبر منحنى 

 متغير.
 

 
 الدخل وأثر الإحلال أثر -11 -2

 تغيير، دون ثابتين الأخرى السمعة وسعر المستيمك دخل بقاء مع السمعتين إحدى سعر تغير إن
 بقي التي السمعة من المطموبة والكميات سعرىا تغير التي السمعة من المطموبة الكميات تغير عنو ينتج

 أثر"  سعرىا تغير التي السمعة من المطموبة الكمية في الحاصل التغير عمى يطمق  .أيضا ثابت سعرىا
 .الدخل وأثر الإحلبل أثر :ىما اثنين أثرين الأمر حقيقة في يمثل والذي ،"الكمي الأثر أو السعر
 سعرىا تغير نتيجة ما سمعة من المطموبة الكميات في الحاصل التغير بو يقصد :الإحلال أثر - أ

 .ثابتا لممستيمك الحقيقي الدخل وبقاء
 الدخل تغير نتيجة ما سمعة من المطموبة الكميات في الحاصل التغير بو يقصد :الدخل أثر  - ب

 .لممستيمك الحقيقي
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 ميما السعر تغيرات لاتجاه سمعاك اتجاه في دائما يعمل فإنو الطمب، بقانون يتعمق الإحلبل أثر أن وبما
 السمعة من المطموبة الكمية بين العكسية العلبقة عمى بناء وذلك لمسمعة، الاقتصادية الطبيعة كانت
 أن نجد عادية السمعة كانت فإن لمسمعة، الاقتصادية الطبيعة عمى بناء يعمل فإنو الدخل أثر أما ا.وسعرى
 الاتجاه في يمل الدخل أثر فإن دنيا السمعة كانت إن أما الإحلبل، أثر اتجاه نفس في يعمل الدخل أثر

 عمى متوقفا )والدخل الإحلبل(الأثرين مجموع ىو الذي الكمي الأثر يصبح وىنا الإحلبل، لأثر المعاكس
 .أقوى الأثرين أي

 فييا الحاصل التغير من أكبر كان إذا الإحلبل أثر بفعل المطموبة الكمية في الحاصل التغير إن
 تغير اتجاه عكس في المطموبة الكمية تغير يكون ىنا الكمي والأثر ،دنيا السمعة تكون الدخل أثر بفعل
 التغير من أقل الإحلبل أثر بفعل المطموبة الكمية في الحاصل التغير وكان العكس حصل إذا أما. السعر

 المطموبة الكمية تغير يكون ىنا الكمي والأثر "جيفن" نوع من ىي فالسمعة الدخل أثر بفعل فييا الحاصل
 الكمية بين العكسية العلبقة عمى ينص الذي الطمب قانون يناقض ما وىو السعر تغير اتجاه نفس في

 .والسعر
 وتحميل "ىيكس" تحميل ىما لمتحميل وبين أسل عمى الدخل وأثر الإحلبل أثر تحديد في الاعتماد ويمكن

 الحقيقي الدخل ثبات عمى الدخل وأثر الإحلبل أثر تحديد أجل من التحميمين كلب ويقوم ،"سموتسكي"
 لإلغاء وذلك السعر انخفاض حالة في النقدي الدخل عمى وىمية ضريبة فرض خلبل من لممستيمك
 لتعويض السعر ارتفاع حالة في النقدي لمدخل إعانة تقديم أو الحقيقي، الدخل في الحاصل التحسن
 .الحقيقي الدخل في الحاصل النقص

 :هيكس تحميل -أولا
 مستوى نفس عمى الحفاظ من المستيمك يتمكن عندما لييكس بالنسبة الحقيقي الدخل ثبات يقوم
 :واليمال الشكل خلبل من ىيكس تحميل توضيح ويمكن .المنفعة مستوى ثبات أي الإشباع،
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- :(RR) الأول الميزانية خط 
- :(RR1) الجديد الميزانية خط (انخفاض نتيجة Px) 
- :(RR2) وىمية ضريبة فرض نتيجة( الوىمي الميزانية خط) 
- :(A) الأولية التوازن نقطة 
- (B:) جديدةال التوازن نقطة  
-   :(C)  وىميةال التوازن نقطة  

- AB                 أثر الاحلبل :BC            أثر الدخل :ACالأثر الكمي : 
 :سموتسكي تحميل -ثانيا -

 الحصول من الجديد بدخمو المستيمك يتمكن عندما "سموتسكي:" م بالنسبة الحقيقي الدخل ثبات يقوم
 "سموتسكي" تحميل توضيح ويمكن. )السعر تغير قبل عمييا حصل التي(الأولي التوازن وضع توليفة عمى
 :يالمو ال الشكل خلبل من
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 :يمي ما يبين أعلبه الشكل إن
 الكمية ارتفاع يكون الكمي والأثر الإحلبل، أثر اتجاه نفس في يعمل الدخل أثر :العادية السمعة -

  .سعرىا انخفاض نتيجة (x) السمعة المطموبة من
 ارتفاع يكون الكمي والأثر الإحلبل، لأثر معاكس اتجاه في يعمل الدخل أثر :الدنيا السمعة -
 .الدخل أثر من أكبر الإحلبل أثر كون سعرىا انخفاض نتيجة (x) السمعة من المطموبة الكمية

 انخفاض يكون الكمي والأثر الإحلبل، لأثر معاكس اتجاه في يعمل الدخل أثر :جيفن سمعة -
  ل.الإحلب أثر من أكبر الدخل أثر كون سعرىا انخفاض نتيجة (x)ة السمع من المطموبة الكمية
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 محمولة تمارين -2-12

 بصحيح أو خطأ عن العبارات التالية مع التعميل في حالة الإجابة الخاطئة:أجب  ول:الأ  نالتمري
 فْق٘ه ػِ اىسيؼتِٞ أَّٖا ٍتثادىتاُ.  = 0TMSx,y :إذا كان -1

 تاىشتط تِٞ ّقاط اىت٘اصُ اىْاتجح ػِ تغٞش الأسؼاس. دخو-ٝتشنو ٍْحْٚ استٖلاك -2

 تتَٞض اىسيغ اىؼادٝح ػِ اىسيغ اىذّٞا تنُ٘ ٍْحْٚ أّجو ىٖزٓ الأخٞشج ىٔ ٍٞو ساىة. -3

( اىتٜ تَْح ىيَستٖيل ّفس X,Yٍْحْٚ اىس٘اء ٕ٘ اىَحو اىْٖذسٜ ىَختيف اىت٘ىٞفاخ ٍِ ) -4

 ٍست٘ٙ الإشثاع.

 حم انتمرين الأول

  خطأ..............................متبادلتان أنيما السمعتين عن فنقول=   0TMSx,y: كان إذا-1
 متكاممتان. أنيما السمعتين عن فنقول=   0TMSx,y: كان إذا

 خطأ .......الأسعار تغير عن الناتجة التوازن نقاط بين بالربط دخل-استيلبك منحنى يتشكل-2
 الدخل. تغير عن الناتجة التوازن نقاط بين بالربط دخل -استيلبك منحنى يتشكل
 صحيح....سالب ميل لو الأخيرة ليذه أنجل منحنى بكون الدنيا السمع عن العادية السمع تتميز -3
 نفس لممستيمك تمنح التي (X,Y) من التوليفات لمختمف اليندسي المحل ىو السواء منحنى -4

 صحيح ..........................الإشباع مستوى

  UT=X .Y + 2X لمستيمك ما من الشكل التالي: دالة منفعة لتكن التمرين الثاني:
 .R=32وأن دخل المستيمك ىو  Px =2 ،Py=4َٕا ػيٚ اىت٘اىٜ: X  ٗ Yالسمعتين بفرض أن سعري 

 ؟UT=50:أوجد معادلة منحنى السواء الموافقة لمستوى الاشباع -1
 استخرج معادلة خط الميزانية ليذا المستيمك؟ -2
ٕٗزا تاستخذاً طشٝقح )دُٗ تؼ٘ٝض تاىقٌٞ( X  ٗ Yمن السمعتين لكل الكميات المثمى عبارة أوجد  -3

 لاغشاّج؟
، بينما يتغير Px =2 ،Py=4ٝظلاُ ثاتثِٞ ػْذ اىَست٘ٙ X  ٗ Yتفشض أُ سؼشٛ اىسيؼتِٞ  -4

 .R=12 ،R=20 ،R=32دخل المستيمك ويأخذ القيم 
 ٗحذد طثٞؼتٖا؟ Xومنحنى أنجل المرافق لو لمسمعة  دخل -استيلبكالمطموب: مثل بيانيا منحنى 
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 حل التمرين الثاني:
 إيجاد معادلة منحنى السواء: -1

UT= X.Y + 2X          XY = UT- 2X          Y=     

 
 
Y=      

 
 

     =Y ومنو معادلة منحنى السواء ىي: 

 
 X‡0حيث : 

 استخراج معادلة خط الميزانية: -2
Y=  

  
 -   

  
 X           Y=   

 
 -  

 
 X          Y=   -  

 
 X 

 
 باستخدام طريقة لاغرانج:Y و  Xإيجاد الكميات المثمى من السمعتين  -3
 :يمي كما المستيمك ىذا برنامج

Max UT = X.Y + 2X 
S/C: R = Px X + Py Y 

 :لاغرنج دالة نشكل
L = X.Y + 2X + λ (R - Px X + Py Y) 

  λ , y, x: م بالنسبة لاغرنج لدالة الأولى الجزئية المشتقات إعدام اللازم:الشرط 
  

  
=  +2− Px λ=0                +2= Px λ………………….(1) 

 
  

  
=  − Py λ=0                      = Py λ ……………….(2) 

 
  

  
= R = Px X + Py Y …………………………….(3) 

 نجد:  (2)عمى المعادلة  (1)بقسمة المعادلة 
   

 
 =      

    
 

 

    Y=       

  
 , Y=  

  
 X -2……..(*)               Y Py+ 2Py= X.Px       

   

 
 = 

  

  
  

 
 نجد: (3)في المعادلة  (*)العلبقة  بتعويض

 
R= XPx + Py (  

  
 X -2)       R= XPx +Px. X -2Py        R=2XPx-2Py 
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X=      

   
 . Xوىذه الدالة تمثل الكمية المثمى من السمعة        

 
 نجد: (*)نعوض ىذه الدالة في العلبقة 

Y=  

  
 (     

   
 )-2       Y=     

   
-2 =          

   
 

 
      =ومنو

   
     : Y  وىذه الدالة تمثل الكمية المثمى من السمعةY . 

 
 :Xدخل ومنحنى أنجل المرافق له لمسمعة  -استهلاكالتمثيل البياني لمنحنى  -4

 :دخل -استهلاكالتمثيل البياني لمنحنى  - أ
ىو ذلك المنحنى الذي يربط بين النقاط التوازنية الناتجة عن تغير  دخل -استيلبكبما أن منحنى     

الموافقة لقيم تغير الدخل وكذلك  الدخل مع ثبات الأسعار، لذلك لا بد من البحث عن النقاط التوازنية
 استخراج خطوط الميزانية الموافقة لذلك:

 
  =Y النقاط المتطرفة

 
 -  

 
 X Y*=     

   
      X*=      

   
      R 

6 0 X 
0 3 Y  

Y= 3 -  
 
 X  

 
 5 12 

10 0 X 
0 5 Y  

Y= 5 -  
 
 X  

 
 7 20 

16 0 X 
0 8 Y  

Y= 8 -  
 
 X 3 10 32 

                                                                                                      

0 
                                             6              10           16                                    
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  :Xلمسمعة منحنى أنجلالتمثيل البياني ل - ب
                                                                        R 

         
X 

      0 <  :لدينا

  
 ىي سمعة عادية  Xأي أن ميل منحنى أنجل موجب ومنو السمعة    

 
 Yو X السمعتين من لكميات استيلبكو خلبل من ما لشخص إشباع مستوى يتحدد: الثالثالتمرين 
 معادلتو تعطى سواء منحنى عمى الأخير ىذا ويتحرك R ىو ستيمكمال ودخل Py=12وPx=18حيث:
 y= 6/xالتالي:  بالشكل

 :المطموب
  السواء؟ ومنحى الخط ذاى بين التماس إحداثيات وكذلك يزانيةمال خط معادلة حدد -
 بيانيا؟ سألةمال مثل ثم ؟ R الدخل مقدار أحسب -
 :الحل
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 تعريف الطمب -1
عوامل معينة  الكميات التي يرغب المستيمك في شرائيا من مختمف السمع والخدمات في ظلإن       

قبالو عمى شرائيا بالكميا ت المطموبة، أي الطمب عبارة عن الكمية من السمع تؤثر عمى رغباتو وا 
 والخدمات التي يريد الفرد الحصول عمييا في فترة زمنية محددة، بشرط أن تكون مرفقة بالقدرة الشرائية.

 يجب توفر شرطين أساسيين في ىذه الكميات المطموبة:
 الكميات التي يرغب المستيمك في شرائيا ليست بالضرورة ىي الكميات التي  الأول: الشرط

تحصل عمييا فعلب، ففي بعض الأحيان تكون الكميات المتاحة من سمعة ما محدودة وتقل عن 
 الكميات التي يرغبيا المستيمك.

 :تفر القدرة عمى شرائيا. الشرط الثاني 
 شراؤىا المستيمك ويستطيع يرغب التي ما سمعة من المختمفة كمياتال بأنو يمثل الطمبومنو يمكن تعريف 

 .الرغبة المدعمة بالقدرة عمى الشراء، أي ىو محددة زمنية فترة خلبل محدد سعر كل عند السوق من
 :التالية الرياضية بالصيغة الطمب عن التعبير يتم

Qx= (𝑝 ) 

 حيث:
Qx :السمعة  من المطموبة الكمية X ،𝑝   السوق في سعرىا. 

 الطمب يتم التي وبالفترة بالسعر يتأثر فالطمب المطموبة، والكمية السعر بين علبقة توجد أنو يتضح
 حيث ،)والسعر العرض بين العلبقة بعكس( عكسية  علبقة ىي ىنا والسعر الطمب بين والعلبقة اخلبلي
 نخفاضاو أ منيا، المطموبة الكمية انخفاض إلى يؤدي الأخرى العوامل ثبات مع السمعة سعر ارتفاع أن

 منيا، المطموبة الكميات دتاز  كمما السوق في ما سمعة سعر انخفض فكمما عمييا، الطمب من يزيد السعر
 .الطمب بقانون يعرف ما وىذا منيا، المطموبة الكمية انخفضت كمما السوق في السمعة سعر ارتفع كمما و
 :محددات الطمب -2

 :أىميا ومن الطمب، بمحددات الطمب في تؤثر التي العوامل مجموعة تسمى
يتأثر الطمب عمى سمعة معينة بسعرىا، وعمى العموم يكون الطمب عمى ىذه السمعة سعر السمعة:  -

مرتفعا عندما يكون سعرىا مخفضا والعكس صحيح، لذلك نستنتج أن ىناك علبقة عكسية بين سعر 
 السمعة والكمية المطموبة منيا.
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من أىم العوامل التي تؤثر عمى الطمب لأنو يمثل الحد الذي  الدخل عتبري :المستهمك دخل -
 زيادة إلى عام بشكل المستيمك دخل تزايد يؤدي يستطيع المستيمك اقتناءه من السمع الخدمات، حيث

 العلبقة وىذه ،)بالعكس والعكس( الأسعار من ذاتو المستوى عند السمع من أكبر كميات شراء عمى قدرتو
 إلى الطمب منحنى انتقال وبالتالي الأخرى، العوامل ثبات حالة في العادية السمع عمى تنطبق الطردية
 الدخل زيادة عند عمييا يزداد لا فالطمب الدنيا أو الرديئة السمع عمييا يطمق التي لمسمع بالنسبة اما .اليمين

 .اليسار إلى الطمب منحنى انتقال وبالتالي ينخفض، بل
يعتمد الطمب عمى كثير من السمع التي يعتبر بعضيا بديلب  لبديمة والمكممة:ا السمع أسعار -

 Y ليا البديمة السمع وأسعارX  ما سمعة من المطموبة الكمية ، فعلبقةلمسمعة الأصمية وبعضيا مكملب ليا
 قانون( منيا المطموبة الكمية تخفيض إلى يؤدي Y البديمة السمعة سعر ارتفاع أن كون طردية، علبقة ىي

 منحنى انتقال وبالتالي ثابتا، سعرىا وبقي الغرض نفس تؤدي التيX  ليا البديمة بالسمعة واحلبليا( الطمب
 . )بالعكس والعكس( اليمين إلى الطمب

 كون عكسية، علبقة ىي Zليا  المكممة السمع وأسعار Xما  سمعة من المطموبة الكمية علبقة أما
 x و  zأن  وبما ،)الطمب قانون(  منيا المطموبة الكمية زيادة إلى المكممة يؤدي السمعة سعرانخفاض  أن

 ىذا فإن المستيمك، لدى ذاتيا الحاجة نفس لإشباع البعض ببعضيما ترتبطان أو البعض تكملبن بعضيما
 الطمب منحنى انتقال وبالتالي ثابتا سعرىا بقي التي Xليا  المكممة السمعة عمى الطمب زيادة إلى يؤدي 
 .اليمين إلى

 اشتقاق دالة الطمب-3
، عمى العموم نقول أن الكمية المطموبة من عمى المحددات السابقةأساسا  ما سمعةالطمب عمى يعتمد     

بحيث نسمي الكمية المطموبة من السمعة بالمتغير التابع ونسمي تخضع لعدة متغيرات،  دالة سمعة ما 
 المتغيرات الأخرى بالمتغيرات المستقمة. 
 :ٝيٜ مَا x  ويمكن كتابة دالة الطمب عمى السمعة

 
 حيث:
Qdx : تمثل الكمية المطموبة من السمعةX 
Px سعر السمعة :X 
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Rدخل المستيمك : 
Psسعر السمع البديمة : 
Pcالمكممة : سعر السمع 
Gتفضيلبت المستيمك : 

 بيانيا الطمب دالة اشتقاق - أ
 عامة وبصفةالطمب.  دالة خصائص عمى يتوقف شكمو يكون بمنحى تمثل أن يمكن الطمب دالةإن       
 إذا ارتفاعا أكثر تكون المطموبة الكمية أن عمى يدل ما وىذا سالب، ميل ليا الطمب منحنيات أن نعتبر
 الكميات فييا تكون التي حالات توجد أنو إلا .عموما صحيح والعكس انخفاضا، أكثر السعر كان

 .التقميدالمفاخرة أو حب   الظاىرة ىذه أسباب أىم  ومن السمعة، سعر ارتفاع من بالرغم مرتفعة المطموبة
 :التالي المثال في Xالسمعة  عمى الطمب دالة باشتقاق نقوم

من  مختمفة مستويات عند Xسمعة  من ما مستيمك من المطموبة الكميات التالي الجدول يوضح مثال:
Px: 
7 6 5 4 3 2 1 0 Px 
0 20 40 60 80 100 120 140 X 
 

 :اىتاىٜ اىشنو ٝأخز اىساتك اىطية ىجذٗه اىثٞاّٜ اىتَثٞو

 

 
 يمكن وبالتالي السمعة وسعرىا، من المطموبة الكمية بين خطية علبقة وجود المثال ىذا في نلبحظ

 Px سعرىا  في التابع( دالة )المتغير Xالمطموبة  الكمية فييا تكون الأولى الدرجة من بمعادلة تمثيميا
 )المتغير المستقل(:

X = 𝑎. 𝑝  + 𝑏 
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 :حيث
𝑏 :السمعة  عمى المستقل الطمب تمثلX أي الكميات محور مع الطمب تقاطع منحنى نقطة ىي وبيانيا:  

𝑏: 𝑝  = 0 => X = 140 => 𝑏 = 140 

𝑎 :السمعة من المطموبة الكمية في التغير مقدار تمثل x منحنى  ميل( واحدة  بوحدة سعرىا تغير عند
 = 𝑎 :أي  )الطمب

  

   
 = 

       

   
 =- 20 

 

 :الشكل من الحالة ىذه في X لمسمعة  الممثمة الطمب دالة تصبح ومنو
  = −20𝑝  + 140 

 اشتقاق دالة الطمب رياضيا: - ب
 نظرية في سابقا تناوليا تم التي التوازن نقطة إيجاد طرق نفس نستعمل الفردي الطمب دالة لإيجاد

 المتغيرات: بدلالة  )لاغرونج مضاعف وطريقة التعويض طريقة التوازن، شرطي طريقة أي( المنفعة 
R ،py ،px ،y ،x عددي تعويض بأي القيام دون أي. 
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 السوق وطمب الفرد طمب -4
 الأفراد جميع قبل من المطموبة الكمية عن عبارة ىو معينة لسمعة الإجمالي الطمب أو السوق طمب    
   .المختمفة الأسعار عند السوق في

 عدد إلييا مضافا الفرد، طمب تحدد التي العوامل جميع عمى يعتمد السمعة عمى السوق طمب فإن وعميو،
 .السوق في المشترين

 يمثل ىنا السوق طمب نأ حيث مستيمك ثانيو أول  مستيمك من يتكون السوق طمب أن فترضن مثال:
 :ما موضح في الجدول التاليك طمبييما حاصل

 طمب السوق المستيمك الثاني المستيمك الاول السعر
300 40 70 110 
200 60 120 180 

 هو السوق طلب منحى أنكما  ،الاثنين المستهلكين طلب جمع حاصل هو السوق طلب بأن الجدوليتضح من 
 :ةالآتي لاشكالأ ثللهتم وهو ،المستهلكين من كل طلب لمنحنيات الأفقي الجمع حاصل عبارة

 طلب المستهلك الثلاني           طلب المستهلك الأول                            : طلب السوق71الشكل 

 
 انطهة اتمرون  -5

 .المستقل المتغير في الحاصمة تالمتغير  التابع المتغير استجابة مدى عام بشكل المرونة تعني
 محددات أحد في الحاصمة تالمتغير  ما سمعة من المطموبة الكمية استجابة مدى الطمب مرونة وتعني
 .الطمب

 كمية عمى المؤثرة العوامل في التغير نوع حسب وذلك الطمب، مرونة من أنواع عدة بين نميز
 أو البديمة الأخرى السمع أسعار تغير المستيمك، دخل تغير المدروسة، السمعة سعر كتغير الطمب

 .المتقاطعة الطمب ومرونة الدخمية مرونة الطمب السعرية، الطمب مرونة كممة، فنجدالم
 مرونة الطمب الدخمية - أ

 الأخرى العوامل ثبات عند المستيمك دخل في لمتغير المطموبة الكمية استجابة لدرجة مقياس ىي
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 التغير إلى المطموبة الكمية في النسبي التغير قسمة بحاصل رياضيا عنيا ويعبر الطمب، في المؤثرة
 :أي الدخل في النسبي

EdR = 

  

 
  

 

 =
  

 
. 

 

  
 =

  

  
. 
 

 
 = 

  

  
. 
 

 
 

 

 ثبات مع %1 بنسبة الدخل تغير عند المطموبة الكمية في لمتغير المئوية النسبة عن المرونة قيمة تعبر
 .الأخرى العوامل
 معامل قيمة تفسير يمكن حيث لممستيمك، بالنسبة السمعة أىمية مدى بتحديد الدخمية الطمب مرونة تسمح
 تالي:ال الجدول خلبل من السمعة أىمية ومدى المرونة

 
 

 تثؼا ىسؼشٕا: X حاىسيؼ ػيٚ اىطية ٝحذد اىزٛ اىَ٘اىٜ اىجذٗه ىذْٝا ىٞنِ :مثال
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 Rالدخل  Qxانمطهىتة  انكمية

10 20000 
18 30000 
24 50000 
21 80000 

 ؟ اىسيؼح طثٞؼح ٗحذد اىذخيٞح؟ اىَشّٗح أحسة :انمطهىب
 : اىتاىٞح اىحالاخ فٜ اىذخيٞح اىَشّٗح حساب :انحم

 

 
 :السعرية الطمب مرونة - ب

 في المؤثرة الأخرى العوامل ثبات عند السعر في لمتغير المطموبة الكمية استجابة لدرجة مقياس ىي
 في النسبي التغير إلى المطموبة الكمية في النسبي التغير قسمة بحاصل رياضيا عنيا ويعبر الطمب،
 السعر
 :أي

Edpx = 

  

 
   

  

 =
  

 
. 

  

   
 =

  

   
. 
  

 
 = 

  

   
. 
  

 
 

 

 ثبات مع %1 بنسبة السعر تغير عند المطموبة الكمية في لمتغير المئوية النسبة عن المرونة قيمة تعبر
 المرونة تكون وسعرىا ما سمعة من المستيمكة الكميات بين العكسية لمعلبقة اونظر   .الأخرى العوامل
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 .سالبة السعرية
 :التالي الجدول خلبل من السمعة ونوع المرونة معامل قيمة تفسير ويمكن
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 التقاطعية الطمب مرونة - ت
 الأخرى العوامل ثبات عند أخرى سمعة سعر في لمتغير المطموبة الكمية استجابة لدرجة مقياس ىي

 التغير إلى المطموبة الكمية في النسبي التغير قسمة بحاصل رياضيا عنيا ويعبر الطمب، في المؤثرة
 :أي الأخرى السمعة سعر في النسبي

Edpy = 

  

 
   

  

 =
  

 
. 

  

   
 =

  

   
. 
  

 
 = 

  

   
. 
  

 
 

 

  %1 بنسبة أخرى سمعة سعر تغير عند المطموبة الكمية في لمتغير المئوية النسبة عن المرونة قيمة تعبر
 .الأخرى العوامل ثبات مع

 معامل قيمة تفسير يمكن حيث السمع، بين العلبقة طبيعة بتحديد التقاطعية الطمب مرونة تسمح
 :يمي كما العلبقة ىذه وطبيعة المرونة
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 تمارين محمولة -6
  :الأول تمرينال

 سعر يقدر حيث ،y و x ينالسلعت لشراء نقدية وحدة 64 ب قدرالم ه دخل بإنفاق يقوم ما مستهلك لدينا
 ستهلكالم ذاله الكلية نفعةالم دالة أن كما نقدية وحدات 8 ب y السلعة سعر و نقدية، وحدات4 ب  x السلعة
 U = x.y : التالية بالصيغة تعطى
 ؟هذا المستهلك دخل حدود في كنمم إشباع أقصى تحقق التي y و x ينالسلعت كميات احسب -7

 ؟x السلعة على الطلب دالة أوجد -2

 ؟y و x ينالسلعت من الجديدة ثللىالم كيبةالت  حدد نقدية، وحدة 128 إلى ستهلكالم دخل تضاعف إذا -3
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 : الحل
  y و  xحساب الكميات المثلى من السلعتين  – 7

 : وذجنم لدينا
Max :U= X .Y 

 

S/c : 64 =4X +8Y 

 عند التوازن:
               

 

 
= 

 

 
             Y = 

  

 
              Y = 

 

 
  

   

   
   = 

  

  
    = TMSx,y  

 
 في معادلة الدخل نجد: Yبتعويض بقيمة 

 
R = XP x + YPy                           64= 4X + 8 (

 

 
                         64= 4X +4 X 

 

X =
  

 
=8               Y = 

 

 
   = 4               (X, Y)* = (8,4)* 

 

 Xإيجاد دالة الطمب عمى السمعة -2
 

   

   
   = 

  

  
             

 

 
 = 

  

  
             Y= X 

  

  
                             = TMSx,y 

 
 في معادلة الدل نجد:  Yبتعويض بعبارة 

 
R = XP x + YPy               𝑅=   + (X 

  

  
 ) Py                  𝑅=   +     

𝑅= 2                     X  =
 

   
  

=  X: ىي Xومنو دالة الطمب عمى السمعة 
 

   
 

 
 وحدة نقدية: 821عند مضاعفة الدخل إلى y و  xمن السلعتين  تحديد التركيبة المثلى -3

 لدينا:
 U= X .Y 

R= 128 

  = Yلدينا من شرط التوازن السابق: 
 
 نعوض في معادلة الدخل الجديدة:  
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128 = 4X + 8 (
 

 
 )               128= 8 X              X = 16              Y = 

 

 
    = 8 

 

 *(16,8) = *(X, Y)ومنو التركيبة المثمى بعد ارتفاع الدخل ىي:  
 

 : التالي الشكل على y و x ينالسلعت من ما مستهلك منفعة دالة لدينا ليكن  الثاني: التمرين
 =  

 

   
 

  

 ؟للإحلال الحدي لالمعد حدد عبارة - 

 ؟=Px=3, Py=644 R ,ن: كا إذا ستهلكالم توازن نقطة حدد - 

 ؟Yو Xين السلعت على الطلب دالة حدد - 

 ؟Yو Xين السلعت طبيعة ينب -4

 

 الحل:
 :TMSX,Yللإحلال  الحدي لالمعد تحديد عبارة - 

TMSx,y = 
   

   
 

 

Umx=  
  

  
 = 

 

 
  

  

   
 

  

 

Umy = 
  

  
 = 

 

 
  

 

   
  

  

 

TMSx,y = 
   

   
 = 

 

 
  

  
   

 
 

 

 
  

 
   

  
   

 = 
 

 
    

 
 

 
 
     

 = 
 

 
                      TMSx,y = 

 

 
 

 :ستهلكمال توازن نقطة ديحدت -2

 لدينا: 
TMSx,y = 

   

   
 = 

  

  
                           

 

 
 = 

 

 
               Y = 

 

 
 X 

 في معادلة الدخل نجد: Yبتعويض بقيمة 
48 = 3X + 6Y                     48 = 3X + 6(

 

 
 X)              48= 6X             X= 

  

 
 = 8 

Y= = 
 

 
 (8)= 4 

  *(8,4) = *(X, Y): نقطة توازن المستيمك ىي ومنو
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 :Yو Xين السلعت على الطلب دالة ديحدت -3

 نعمم أن: 
TMSx,y = 

   

   
 = 

  

  
 (أ)………………… 

  (: 1من الحل السابق لممطموب ) ولدينا
TMSx,y = 

 

 
 (ب)......................................   

 ( نجد:ب( و )أمن )
 

 
= 

  

  
             Y = X 

  

  
 ……………………(*)  

 بالتعويض في معادلة الدخل نجد:
     𝑅=   +                      𝑅=   +( X 

  

  
)               

𝑅=   +                            𝑅=2     

 

  = X   على السلعة للسلعة الطلب دالة

   
                 X  

 

 : y لمسمعة الطمب دالة
 :Yنجد دالة الطمب لمسمعة  (*)في العلبقة  xبتعويض دالة الطمب لمسمعة 

 

Y = X 
  

  
             Y = (

 

   
) 
   

  
            Y=

 

   
 

  :Yو Xتحديد طبيعة السمعتين  -4
 

 :Xبالنسبة لمسمعة 
X =  

   
          𝐸𝑅=

   
  

 . 
 

                 𝐸𝑅= 
     

      
 .  

   =
 

   
 .  

   

𝐸𝑅 = 
 

   
 .   

   

 

 :Xمن دالة الطمب عمى  انطلبقا    نحسب قيمة 
  = 

 

   
 = 

  

   
 =

  

 
 =8 

 ومنو: 
𝐸𝑅 = 

 

   
 . 

  

 
 = 

  

  
 = 1 

 ىي سمعة ضرورية. X، ومنو فالسمعة 𝐸𝑅 ≤1 > 0المجال:  ضمن تقع فيي = 𝐸𝑅   1بما أن: 
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 :Yبالنسبة لمسمعة 
=Yلدينا: 

 

   
  

𝐸𝑅=
   
  

 . 
 

  
                           

 
   

 . 
 

𝑅
   

                        𝐸𝑅=
 

   
 .R. 

   
 

 = 1 

 ىي سمعة ضرورية. Yفالسمعة  = 𝐸𝑅   1بما أن: 
 

 : نثانثا انتمرين

 U = x2 y2 + 20 : كالتالي ما ستهلكلم الكلية نفعةالم دالة لدينا
 ؟R=24, Px=4, Py=2حدد نقطة توازن المستهلك باستخدام طريقة لاغرونج حيث:  -7
 ؟Yو Xين سلعتلل الطلبوال د حدد -2
 ؟Yو X  للسلعة السعرية الطلب مرونة حسبأ -3
 : الحل

 تحديد نقطة توازن المستهمك باستخدام طريقة لاغرونج: -1
إن مثموية الحل في ىذه الحالة تتمثل في تعظيم دالة المنفعة ليذا المستيمك حيث لدينا البرنامج 

      التالي:
   U = x

2
 y

2
 + 20 Max :      

S/C : 24= 4X + 2Y      
 نه شكل دالة لاغرونج كالتالي:وم

L= x
2
y

2
+ 20+ λ (24−4x−2y) 

 
 : λ, Y, Xم: انعدام المشتقات الجزئية الأولى بالنسبة  الشرط اللازم:

  

  
= 2  2− 4 λ=0                     2  2= 4 λ………………….(1) 

 
  

  
= 2  2− 2 λ=0                     2  2= 2 λ …………………     

 
  

  
= 24−4 −2 =0…………………………………………     

 نجد:  (2)عمى المعادلة  (1)بقسمة المعادلة 
 

    

     =    
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        (* ………  Y= 2X               :بعد الاختزال نحصل عمى العلبقة التالية
 

 
 = 2  

 
 :Xنجد قيمة  (3)في المعادلة  (*)بتعويض العلبقة 

 
24−4 −2 =0                       24−4  – 2(2X)=0                  24 - 8X =0 

 24= 8X                  X=
  

 
  =3 

 Y= 2X= 2(3) =6ىي:  Yومنو قيمة 
 *(3,6) = *(X, Y) إرا ّقطح ت٘اصُ ٕزا اىَستٖيل ٕٜ:

 

 Yو Xين سلعتلل الطلبوال د ديحدت-2

باستخدام طريقة لاغرونج ولكن باعتماد المجاىيل فقط دون  Yو Xيمكن تحديد دوال الطمب لمسمعتين 
 تعويض بالقيم العددية كما يمي:

 نشكل دالة لاغرانج كالتالي:
L= x2y2+ 20+ λ (R−Px.X−Py.Y) 

 
 : λ, Y, Xم: انعدام المشتقات الجزئية الأولى بالنسبة  الشرط اللازم:

  

  
= 2  2

− Px λ=0                      2  2
= Px λ………………….(1) 

 
  

  
= 2  2

− Py λ=0                    2  2
= Py λ ………………….(2) 

 
  

  
= R−Px.X−Py.Y =0…………………………………………     

 نجد:  (2)عمى المعادلة  (1)بقسمة المعادلة 
 

    

     =     

    
 

 
 Y= X               :بعد الاختزال نحصل عمى العلبقة التالية

  

  
  ………(*)        

 

 
 = 

  

  
  

 
 :Xنجد دالة الطمب عمى السمعة  (3)في المعادلة  (*)بتعويض العلبقة 

 
R−Px.X−Py.( X 

  

  
 )=0                    R- Px.X− Px.X                𝑅=2    
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 = X : ٜٕ Xٍْٗٔ داىح اىطية ػيٚ اىسيؼح 
 

   
   

 

 : y لمسمعة الطمب دالة
 :Yنجد دالة الطمب لمسمعة  (*)في العلبقة  xبتعويض دالة الطمب لمسمعة 

 

Y = X 
  

  
                      Y = (

 

   
) 
   

  
                    Y=

 

   
   

 

 =Y : ٜٕ Yٍْٗٔ داىح اىطية ػيٚ اىسيؼح 
 

   
 

 

 :Yو X  للسلعة السعرية الطلب مرونة باحس-3
 :x لمسمعة السعرية الطمب مرونة

 
𝐸𝑑 = 

   

   
 . 
  

  
                   𝐸𝑑 =  

   

 
 
   

.
  

𝑅
   

 

𝐸𝑑 =
     

     = |- 1| 

 ).السعر في النسبي التغير يساوي الكمية في النسبي التغير( المرونة  متكافئ  x السمعة عمى الطمب

 :Y لمسمعة السعرية الطمب مرونة
 

𝐸𝑑y= 
   

   
 . 
  
  

                      𝐸𝑑y=  
   

 
 
   

.
  

𝑅
   

         

𝐸𝑑y=
 4  

 

4  
  = |- 1| 

 السعر(. في النسبي التغير يساوي الكمية في النسبي التغير( المرونة  متكافئ  Y السمعة عمى الطمب
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.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 المنتج سموك نظريةانفصم انثاني: 

 تعريف دالة الانتاج-1
 الإنتاج دوال أنواع-2
 القصيرة الفترة في الإنتاج دالة-3
 الانتاج الكمي، الانتاج المتوسط والانتاج الحدي-4
 مراحل الانتاج-5
 محمولة وتمارين أسئمة-6
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 :الإنتاج دالة تعريف-0
 سمعا ويجعميا الإنتاجية الموارد يكيف الذي النشاط فيو زيادتيا، أو منفعة خمق ىو الإنتاج

 .خدماتو 
إن أدوات التحميل في نظرية الانتاج عادة ما تشبو إلى حد كبير أدوات تحميل نظرية سموك المستيمك، 

المنفعة، والمنتج يممك دالة إنتاج، والمستيمك ينفق حسب ميزانيتو التي تمثل بواسطة المستيمك يممك دالة 
دالة خطية أيضا المنتج يتحمل تكاليف الانتاج، أما الفرق الأساسي بين المستيمك والمنتج ىو أن دالة 

ف المنفعة ىي دالة ذاتية لا تخضع لمقياس معياري أما دالة الانتاج فيي موضوعية تخضع لمختم
 القياسات.

 اليد) Inputsيي عبارة عن دالة تمثل العلبقة الفنية بين المدخلبت ف دالة الانتاجأما بالنسبة ل
 السمع) Outputsوالمخرجات  (...الأراضي المعدات، و المال، الآلات رأس الأولية، المواد العاممة،

 كميات محددة استخدام عند عمييا الحصول الدمكن الإنتاج حيث توضح مقدار الكمية من والخدمات(،
 دالة الانتاج كما يمي: كتابة ويمكن المختمفة، الإنتاج عناصر من

𝑄= 𝑓 (𝐿,𝐾, ,𝑂,) 

 حيث:
𝐿 :العمل ثلليم 
𝐾: الدال رأس ثلليم 

 الأرض ثلليم:  

𝑂 :التنظيم ثلليم 
 :الإنتاج دوال أنواع-2

 : إلى تقسيميا يمكنالتي  الزمنية ةر الفت طول حسب الإنتاج دالة مفيوم يختمف
 تغيير عمى وقدرت لعدم نظرا إنتاجو حجم تغيير فييا المنتج يستطيع لا حيث :جدا قصيرة الفترة -أ

 .الإنتاج عناصر من ستخدمةمال الكميات
 عن  معينة سمعة من الكمي الإنتاج حجم تغيير الفترة ىذه خلبل المنتج يستطيع حيث: القصيرة الفترة -ب

 المستخدمة الكميات باقي ثبات مع فقط، المتغيرة الإنتاج عناصر من المستخدمة الكمية تغيير طريق
 الإنتاج الأخرى. عناصر من
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 من المنتج يتمكن حيث متغييرة، الإنتاج عناصر جميع فييا تكون التي الفترة ىي :الطويمة الفترة -ت 
 .الإنتاج عناصر كافة من المستخدمة الكميات زيادة طريق عن معينة سمعة من الكمي حجم الإنتاج زيادة

 دالة الإنتاج في الفترة القصيرة-3
 الشكل عمى العمل الإنتاج بدلالة دالة ونكتب القصير المدى في الوحيد المتغير ىو العمل نعتبر
 : التالي

𝑄= 𝑓 (𝐿) 
 الإنتاج حجم يمثل Q : حيث

  L    الوحيد المتغير العنصر وىو( : العمل( 
 الإنتاج الحدي و المتوسط الإنتاج الكمي، الإنتاج -4

 حين ، فيLالعمل  أو اليد العاممة وليكن فقط واحد بمتغير ستكون الحالة ىذه في الإنتاج إن دالة
 .𝑄= 𝑓 (𝐿): التالي تأخذ الشكل الإنتاج فدالة بالتالي ثابت و 𝐾الآخر وليكن الأرض  المتغير أن

 .من العمل متغيرة كميات لاستخدام الموافقة الإنتاج كمية يمثل و :(PTالكمي ) الإنتاج - أ
 أي الكمي الإنتاج في الواحد العامل مساىمة ىو :PMLالمتوسط )الانتاجية المتوسطة(  الإنتاج - ب

 أن:
PML =  

 
  

 .كمية الانتاج الكمي PTىو عدد العمال و  𝐿حيث: 

 

 عن تغير الناتجة الكمي الإنتاج كمية في التغير وىي  :PmLالحدي )الانتاجية الحدية(  الإنتاج - خ
 : ويحسب كما يمي لمعمل بالنسبة الإنتاج دالة مشتق ىو و واحدة، بوحدة العمل كمية

PmL =
   

  
 = 

    

   
 

 :مثال
 كمية بدلالة القصير المدى في بالقنطار القمح من الزراعي الإنتاج كميات الموالي الجدول يمثل

 .ىكتار 1 قدرىا محددة مساحة زراعة في (العمال عدد) المستخدمة العاممة اليد
 8 7 6 5 4 3 2 1 1  )عدد العمال( L اىؼَو

 PT 1 3 8 12 15 17 17 16 13الكمي  الإنتاج

 المطموب: 
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الحدي لمعمل  والإنتاج PMLالمتوسط لمعمل)الانتاجية المتوسطة(  كل من الإنتاجأحسب  -1
 ؟PmL)الانتاجية الحدية( 

 عمى التعميق مع لمعمل الحدي والناتج المتوسط الناتج الكمي، الناتج من كل بيانيا منحنىأرسم    -2
 البيانية؟ المنحنيات

 الحل:
 :PmL و PMLحساب كل من  -8

 نعلم أن: 
PML1 = 

  

 
 = 

 
 =1, PML2 = 

  

 
 = 

 
 =4, PML3 = 

  

 
 =  

 
 =4,………. 

 ىكذا نكمل الحساب بنفس الطريقة
 لمعمل: الحدي لمناتجبالنسبة 

PmL1  =
   

  
 =

       

     
 = 

   

   
 = 3 

 

PmL2  =
   

  
 =

       

     
 = 

   

   
 = 5 

 

PmL3  =
   

  
 =

       

     
 = 

    

   
 = 4 

 .PmLوبنفس الطريقة نكمل حساب بقية قيم 

 :نضعيا في الجدولPmL و PMLبعد حساب جميع قيم كل من 
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 البياني للمنحنيات: التمثيل -2
 

 
 التعميق:

 العمل وحدات بتزايد البداية في )يرتفع( متزايد  PMLلمعمل  المتوسط الناتج منحنى أن نلبحظ -
     العظمى ) نيايتو إلى يصل أن إلى المستعممة

   
 المتوسط مساوية الناتج قيمة فييا تكون حيث(   

 أن و نسجل النقطة، ىذه بعد )الإنخفاض( التناقص في ليبدأ أيضا،( PML = PmLالحدي ) الناتج لقيمة
 .دائما موجبة PTالكمي  الناتج قيمة كون موجبة دائما المتوسط الناتج قيمة

 وحدات العمل بتزايد البداية في أيضا )يرتفع( متزايد PmLلمعمل  الحدي الناتج منحنى أن نلبحظ -
 أن تصبح إلى النقطة ىذه بعد التناقص )الإنخفاض( في ليبدأ العظمى نيايتو إلى يصل أن إلى المستعممة
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 قيمة تصبح قيمة  ليا، أقصى الكمي عند الناتج قيمة عندىا معدومة، وتكون لمعمل الحدي الناتج قيمة
 .بعدىا في الإنخفاض بذلك الكمي الناتج ليبدأ العاممة اليد بزيادة سالبة ذلك بعد الحدي الناتج

 تناقص بقانون( Jيطمق عمى الجزء المتناقص من منحنى الناتج الحدي )إنطلبقا من النقطة         
 J النقطة  من إنطلبقا لمعمل الحدية الإنتاجية فتناقصالغمة، 
 أدى لعرقمة ما اللبزم، من أكثر أصبح الأرض من ىكتار 1 زراعة في المستعمل العمال عدد أن معناه

 و .ثم سالبا تناقص في لمعمل الحدي الناتج قيمة جعل ما ىو و بالعمل قياميم أثناء البعض بعضيم
 كمية زيادة العمال(، فإن )عدد معينة نقطة من إنطلبقا " :أنو عمى ينص الغمة تناقص فقانون عامة بصفة
 أي من الإنتاج، عمييا المحصل الإضافية الكميات لإنخفاض سيؤدي العاممة( )اليد الإنتاج عامل

 من إنطلبقا العمال( )عدد الإنتاج عامل بزيادة )لمعمل( الحدي الناتج قيمة انخفاض
 ."النقطة ىذه
 :الإنتاج مراحل -5

 كما يمي: PmL و PMLمنحنيات  نستعمل لمعمل بالنسبة الثلبثة الإنتاج مراحل لتحديد
 المتوسطة الإنتاجية قيمة وصول غاية إلى الإنتاج بداية نقطة من مجاليا يمتد الأولى: المرحمة   - أ

    عندىا  يكون و العظمى إلى قيمتيا

   
التي  النقطة غاية إلى المبدأ نقطة من أي،    

 (.PML = PmLلمعمل ) والمتوسطة الحدية الإنتاجية فييا يتساوى
( إلى PML = PmLلمعمل ) المتوسطة و الحدية الإنتاجية تساوي نقطة : منالثانية المرحمة - ب

 (.PmL = 0لمعمل ) الحدية الإنتاجية فييا تنعدم التيالنقطة 
 .سالبة لمعمل الحدية الإنتاجية فيو تكون الذي الجزء في الثالثة: المرحمة - ت
 PTكمية الإنتاج  رفع بالإمكان لأنو مجانية العاممة اليد كانت لو حتى الثالثة المرحمة في ينتج لن المنتج

 المرحمة توافق لأنيا للئنتاج الأولى المرحمة يختار لن أنو كما الواحد، اليكتار في أقل عاممة يد باستخدام
  > Pm terre)0  )للؤرض  الثالثة
 كلب يكون أين للئنتاج الثانية المرحمة سيختار فالمنتج العقلبني إذن تغييره، حال الثابت الإنتاج لعامل أي

 موجبين. Pm terre و PmLالحدين  الناتجين
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 تمارين محمولة:-6
 التمرين الأول: 

 لدينا المعطيات التالية:

𝑄= 𝐿
 

  𝐾
 

  ,  𝐶 =48 ,  𝐾=03 ,  𝐿=06 
 ؟لاالم رأس و العمل من لكل الحدية الإنتاجية أوجد -7
 ؟الكلي الناتج لتعظيم الإنتاج عوامل من ثللىالم كيبةالت  يه ما  -2
 ؟ذلك بتأث ، متناقصة ، ثابتة ، متزايدة يه له الحجم مردود طبيعة يه ما  -3

 الحل:
 :PmK و  PmLإيجاد  -1

          

PmL= 
  

  
=  

 

 
 𝐿

  

  𝐾
 

  

 

PmK= 
  

  
=  

 

 
 𝐿

 

  𝐾
  

  

 

 الكمي: الناتج لتعظيم الإنتاج عوامل منإيجاد التركيبة المثمى  -2
 :لدينا من شرط التوازن

   

   
= 

  

  
                

 

 
 𝐿

  
  𝐾

 
 

 
 

 
 𝐿

 
  𝐾

  
 

 = 
 

 
              

 

 
 = 2                    K= 2L  

 
𝐶 =  𝐾𝐾+  𝐿𝐿 

 

45 = 3𝐾 + 6𝐿 ⇒48=3 2𝐿 + 6𝐿,    48=6𝐿+6𝐿 
 

⇒48=12𝐿 ⇒𝐿=4, 𝐾=8 

 :الحجم مردود تحديد طبيعة -3

𝑄= 𝐿 : لدينا دالة الانتاج
 

  𝐾
 

من نوع كوب دوقلبس، فيي متجانسة ودرجة تجانسيا تحسب كما   
 𝛼+𝛽= 12+ 12=01 يمي:
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 بنفس يتزايد الكمي الناتج فإن معينة بنسبة الإنتاج عوامل بزيادة أنو بدعت   ثابتة، الحجم مردود طبيعة
 .النسبة

 التمرين الثاني:

 

 
 الحل:
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 :التمرين الثالث

PM =60L – 3L إنتاج ما عمى الشكل الآتي:لدينا دالة     
2 

 عدد العمال المستخدمين في العممية الانتاجية Lحيث يمثل 
 المطموب:

 أوجد دالة الانتاج الكمي ودالة النتاج الحدي؟ -1
 حدد مراحل الانتاج الثلبث مبينا المنطقة الانتاجية المثمى؟ -2

 

 :الثالثحل التمرين 
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